úÁÄÁÞÉ ÐÏ ËÕÒÓÕ ĂëŒÁÎÔÏŒÙÅ ÓÉÓÔÅÍÙ É ÇÅÏÍÅÔÒÉÑĄ, îíõ, ŒÅÓÎÁ 2005. ìÉÓÔÏË Ć 3

ëÒÉŒÙÅ œÅÒÏÎÅÚÅ, ËÏÇÅÒÅÎÔÎÙÅ ÓÏÓÔÏÑÎÉÑ É ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÁÑ ÇÅÏÍÅÔÒÉÑ

3⋄1 (ËÒÉŒÙÅ œÅÒÏÎÅÚÅ). òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÐÒÏÅËÔÉŒÉÚÁÃÉÀ P_1 = P(V_1) ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ÌÉÎÅÊÎÙÈ ÆÏÒÍ ff(z) = ff_0z_0 + ff_1z_1 ÎÁ ÄŒÕÍÅÒÎÏÍ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÍ ŒÅËÔÏÒÎÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ É ÁÎÁÌÏÇÉÞÎÕÀ ÐÒÏÅËÔÉŒÉÚÁÃÉÀ P_n = P(V_n) ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÈ ÐÏÌÉÎÏÍÏŒ ÓÔÅÐÅÎÉ n ÏÔ z_0; z_1. õÓÌÏ-

ŒÉÍÓÑ ÚÁÐÉÓÙŒÁÔØ ÔÁËÏÊ ÐÏÌÉÎÏÍ Œ ŒÉÄÅ^n ∑ ˚=0 a_˚ ·

(_˚ n ) z^{n−˚}_0 z^˚_1 É ÉÓÐÏÌØÚÏŒÁÔØ a_˚ ËÁË ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÅ

ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ ÎÁ P_n. ïÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ œÅÒÏÎÅÚÅ P_1^{vn} P_n ÐÅÒÅŒÏÄÉÔ ÌÉÎÅÊÎÕÀ ÆÏÒÍÕ ff ∈ V_1 Œ ff^n ∈ V_n. åÇÏ ÏÂÒÁÚ C_n = v_n(P_1) ⊂ P_n ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ËÒÉŒÏÊ œÅÒÏÎÅÚÅ^1 ÓÔÅÐÅÎÉ n. úÁÄÁÊÔÅ ËÒÉŒÕÀ œÅÒÏÎÅÚÅ ÑŒÎÙÍÉ ÐÁÒÁÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÍÉ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑÍÉ.

Á) ìÅÖÉÔ ÌÉ C_n Œ ËÁËÏÊ-ÎÉÂÕÄØ ÇÉÐÅÒÐÌÏÓËÏÓÔÉ?

Â) ëÁË ÕÓÔÒÏÅÎÁ ÐÒÏÅËÃÉÑ C_n ÉÚ ÔÏÞËÉ p ∈ C_n ÎÁ ÇÉÐÅÒÐÌÏÓËÏÓÔØ P_{n−1} ∌ p? Œ) ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÁÑ ËÒÉŒÁÑ ÎÁ P_2, ÄÏÐÕÓËÁÀÝÁÑ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÕÀ ÐÁÒÁÍÅÔÒÉÚÁÃÉÀ, ÑŒÌÑ- ÅÔÓÑ ÐÌÏÓËÏÊ ÐÒÏÅËÃÉÅÊ ËÒÉŒÏÊ œÅÒÏÎÅÚÅ.

Ç^*) úÁÄÁÊÔÅ ËÒÉŒÕÀ œÅÒÏÎÅÚÅ ÑŒÎÙÍÉ ËŒÁÄÒÁÔÉÞÎÙÍÉ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑÍÉ^2. Ä^*) úÁÆÉËÓÉÒÕÅÍ Œ P_n ÎÁÂÏÒ ÉÚ n ÔÏÞÅË p_1; p_2; : : : ; p_n É ÅÝč ÔÒÉ ÔÏÞËÉ a; b; c, ÔÁË ÞÔÏ ÎÉËÁËÉÅ (n + 1) ÉÚ ŒÓÅÈ ÜÔÉÈ (n + 3) ÔÏÞÅË ÎÅ ÌÅÖÁÔ Œ ÏÄÎÏÊ ÇÉÐÅÒÐÌÏÓËÏÓÔÉ. äÌÑ ËÁÖÄÏ- ÇÏ i ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÐÕÞÏË^3 ‘_i, ÏÂÒÁÚÏŒÁÎÎÙÊ ŒÓÅÍÉ ÇÉÐÅÒÐÌÏÓËÏÓÔÑÍÉ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÉÍÉ ÞÅÒÅÚ (n − 2)-ÍÅÒÎÕÀ ÐÌÏÓËÏÓÔØ, ÎÁÔÑÎÕÔÕÀ ÎÁ (n − 1) ÔÏÞÅË p_˚ Ó ˚ ≠ i. ïÔÏÖÄÅÓÔŒÉÍ ÜÔÉ ÐÕÞËÉ ÍÅÖÄÕ ÓÏÂÏÊ ÐÒÉ ÐÏÍÏÝÉ ÄÒÏÂÎÏ-ÌÉÎÅÊÎÙÈ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÏŒ ’_{ij} : ‘_j^∼ ‘_i, ÐÅÒÅŒÏ- ÄÑÝÉÊ ÔÒÉ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ j-ÔÏÇÏ ÐÕÞËÁ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÉÅ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÉ a, b, c, Œ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÉÅ ÔÒÉ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ i-ÔÏÇÏ ÐÕÞËÁ. ðÒÏŒÅÒØÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÉ ÏÔÏÖÄÅÓÔŒÌÅÎÉÑ ÓÏÇÌÁÓÏŒÁÎÙ Œ ÔÏÍ ÓÍÙ- ÓÌÅ, ÞÔÏ ’_{ij}’_{jk} = ’_{ik} É ÏÐÉÛÉÔÅ çíô ÚÁÍÅÔÁÅÍÏÅ ÔÏÞËÏÊ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÙÈ ÇÉÐÅÒÐÌÏÓËÏÓÔÅÊ: ⋃ H∈‘_1

H ∩ ’_{12}(H) ∩ ’_{13}(H) ∩ : : : ∩ ’_{1n}(H)

Å^*) ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÙÈ (n + 3) ÔÏÞÅË p_1; p_2; : : : ; p_n ; a ; b ; c ∈ P_n, ÎÉËÁËÉÅ (n + 1) ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÎÅ ÌÅÖÁÔ Œ ÏÄÎÏÊ ÇÉÐÅÒÐÌÏÓËÏÓÔÉ, ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÌÉÎÅÊÎÁÑ ÚÁÍÅÎÁ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ Œ P_n, ÐÅÒÅŒÏÄÑÝÁÑ ŒÓÅ ÜÔÉ ÔÏÞËÉ ÎÁ ËÒÉŒÕÀ œÅÒÏÎÅÚÅ C_n, ÐÒÉÞčÍ ÌÀÂÙÅ ÄŒÅ ÔÁËÉÅ ÚÁÍÅÎÙ ÒÁÚ- ÌÉÞÁÀÔÓÑ ÎÁ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ S^nU^∗, ÉÎÄÕÃÉÒÏŒÁÎÎÏÅ ÌÉÎÅÊÎÏÊ ÚÁÍÅÎÏÊ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ z_0; z_1 (Ô. Å. ÎÁ ÏÐÅÒÁÔÏÒ ÉÚ SL_2 ÄÅÊÓÔŒÕÀÝÉÊ ÎÁ S^nU^∗ ËÁË Œ ÐÒÏÛÌÏÍ ÌÉÓÔËÅ).

3⋄2 (ËÏÇÅÒÅÎÔÎÙÅ ÓÏÓÔÏÑÎÉÑ). ëÏÇÅÒÅÎÔÎÙÍ ÓÏÓÔÏÑÎÉÅÍ Œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ ÓÏÓÔÏÑÎÉÊ P_n = P(V_n) (ÐÒÏÅËÔÉŒÉÚÁÃÉÉ (n + 1)-ÍÅÒÎÏÇÏ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÇÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ V_n ÁÌÇÅÂÒÙ sl_2(C )) ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÌÀÂÁÑ ÔÏÞËÁ ÉÚ SL_2-ÏÒÂÉÔÙ ÓÔÁÒÛÅÇÏ ŒÅËÔÏÒÁ. õÂÅÄÉÔÅÓØ, ÞÔÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ËÏ- ÇÅÒÅÎÔÎÙÈ ÓÏÓÔÏÑÎÉÊ | ÜÔÏ Œ ÔÏÞÎÏÓÔÉ ËÒÉŒÁÑ œÅÒÏÎÅÚÅ C_n ⊂ P_n.

Á) îÁÊÄÉÔÅ ÄÉÓÐÅÒÓÉÉ ÎÁÂÌÀÄÁÅÍÙÈ œ_1=n, œ_2=n, œ_3=n (ÉÚ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÇÏ ÌÉÓÔËÁ) ÎÁ ÓÔÁÒÛÅÍ ŒÅËÔÏÒÅ É ÎÁ ÌÀÂÏÍ ËÏÇÅÒÅÎÔÎÏÍ ÓÏÓÔÏÑÎÉÉ É ÎÁÊÄÉÔÅ ÉÈ ÐÒÅÄÅÌÙ ÐÒÉ n → +∞.

Â) ïÐÉÛÉÔÅ ŒÓÅ (ÎÅ ÏÂÑÚÁÔÅÌØÎÏ ËÏÇÅÒÅÎÔÎÙÅ) ÓÏÓÔÏÑÎÉÑ, ÎÁ ËÏÔÏÒÙÈ ÓÕÍÍÁ ÄÉÓÐÅÒÓÉÊ ÎÁÂÌÀÄÁÅÍÙÈ œ_1=n, œ_2=n, œ_3=n ÍÉÎÉÍÁÌØÎÁ.

1Á ÔÁËÖÅ ÓËÒÕÞÅÎÎÏÊ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÏÊ ËÒÉŒÏÊ

2ÏÔŒÅÔ: rk ( a_0 a_1 : : : a_{n−2} a_{n−1} a_1 a_2 : : : a_{n−1} a_n ) = 1 3ÐÕÞËÏÍ (Œ ÜÔÏÍ ËÏÎÔÅËÓÔÅ) ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÓÅÍÅÊÓÔŒÏ ÆÉÇÕÒ, ÌÉÎÅÊÎÏ ÚÁŒÉÓÑÝÉÈ ÏÔ ÐÁÒÁÍÅÔÒÁ ˘ ∈ P_1; ÎÁÐÒÉÍÅÒ, ÑÓÎÏ, ÞÔÏ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ ÇÉÐÅÒÐÌÏÓËÏÓÔÉ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÅÊ ÞÅÒÅÚ ÞÅÒÅÚ (n − 2)-ÍÅÒÎÕÀ ÐÌÏÓËÏÓÔØ, ÚÁÄÁÎÎÕÀ ÐÁÒÏÊ ÌÉÎÅÊÎÏ ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÙÈ ÕÒÁŒÎÅÎÉÊ ff(x) = fi(x) = 0, ÉÍÅÅÔ ŒÉÄ ˘_0ff(x) + ˘_1fi(x) = 0, ÇÄÅ ˘ ∈ P_1, ÔÁË ÞÔÏ ÔÁËÉÅ ÇÉÐÅÒÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÓÏÓÔÁŒÌÑÀÔ ÐÕÞÏË

Œ) îÁÊÄÉÔÅ tr (%_p%_q) | ÓÌÅÄ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÑ ÏÒÔÏÇÏÎÁÌØÎÙÈ ÐÒÏÅËÔÏÒÏŒ ÎÁ ËÏÇÅÒÅÎÔÎÙÅ ÓÏ- ÓÔÏÑÎÉÑ p; q ∈ C_n ⊂ P_n ËÁË ÆÕÎËÃÉÀ ÏÔ p; q; n. þÅÍÕ ÒÁŒÅÎ Åč ÐÒÅÄÅÌ ÐÒÉ n → +∞ ËÁË ĂÆÕÎËÃÉÑĄ ÎÁ C_n × C_n = P_1 × P_1?

3⋄3 (ÁÆÆÉÎÎÁÑ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÁÑ ÇÅÏÍÅÔÒÉÑ). ëÁÖÄÏÊ ËÏÎÅÞÎÏÐÏÒÏÖÄčÎÎÏÊ ËÏÍÍÕÔÁÔÉŒÎÏÊ ÁÌÇÅÂÒÅ ÂÅÚ ÎÉÌØÐÏÔÅÎÔÏŒ^4 A ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ C ÍÏÖÎÏ ÓÏÐÏÓÔÁŒÉÔØ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÔÏÞÅË Spec_m A, ËÏÔÏÒÙÍÉ, ÐÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÀ, ÑŒÌÑÀÔÓÑ ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÅ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍÙ ŒÙÞÉÓÌÅÎÉÑ, Ô. Å. ÇÏÍÏ- ÍÏÒÆÉÚÍÙ ÁÌÇÅÂÒ A^{evp} C , ÐÅÒÅŒÏÄÑÝÉÅ ÅÄÉÎÉÃÕ Œ ÅÄÉÎÉÃÕ^5. ðÏÓËÏÌØËÕ ŒÓÑËÉÊ ÔÁËÏÊ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍ ÏÄÎÏÚÎÁÞÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÑÅÔÓÑ ÓŒÏÉÍ ÑÄÒÏÍ m_p^{def}= ker ev_p É ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑÅÔ ÓÏÂÏÊ ÆÁË- ÔÏÒÉÚÁÃÉÀ A^{evp} A=m_p = C , ÔÏ Spec_m A ÍÏÖÎÏ ÏÐÉÓÁÔØ ËÁË ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÉÄÅÁÌÏŒ m_p ⊂ A, ÔÁËÉÈ ÞÔÏ A=m_p = C (ÕÂÅÄÉÔÅÓØ, ÞÔÏ ÜÔÏ Œ ÔÏÞÎÏÓÔÉ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ŒÓÅÈ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÙÈ^6 ÉÄÅÁÌÏŒ).

Á) õÓÔÁÎÏŒÉÔÅ ÑŒÎÙÅ ÂÉÅËÃÉÉ ÍÅÖÄÕ ÔÏÞËÁÍÉ ÁÆÆÉÎÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ A_1 ≃ C , ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍÁÍÉ ŒÙÞÉÓÌÅÎÉÑ C [x] C É ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÙÍÉ ÉÄÅÁÌÁÍÉ m ⊂ C [x].

Â^*) éÍÅÀÔÓÑ ÌÉ ÂÉÅËÃÉÉ ÍÅÖÄÕ ÔÏÞËÁÍÉ ÏÔÒÅÚËÁ [ 0 ; 1 ] ⊂ R, ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÙÍÉ ÉÄÅÁÌÁÍÉ ÁÌÇÅÂÒÙ C ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ [ 0 ; 1 ] R É ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍÁÍÉ ŒÙÞÉÓÌÅÎÉÑ C R?

Œ) (ÔÏÐÏÌÏÇÉÑ úÁÒÉÓÓËÏÇÏ) ðÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÀ, ÂÁÚÏÊ ÏÔËÒÙÔÙÈ ÍÎÏÖÅÓÔŒ ÔÏÐÏÌÏÇÉÉ úÁ- ÒÉÓÓËÏÇÏ ÎÁ Spec_m A ÑŒÌÑÀÔÓÑ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ŒÉÄÁ D_a^{def}= {p | a(p) ≠ 0}, ÇÄÅ a ∈ A É a(p) = ev_p(a) = a (mod m_p) ∈ C ÅÓÔØ ÚÎÁÞÅÎÉÅ a ∈ A Œ p ∈ Spec_m A. ðÒÏŒÅÒØÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÏ ÄÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÏ ÂÁÚÁ ÔÏÐÏÌÏÇÉÉ (ÈÏÔÑ ÂÙ ÎÁ A_1 ) É ÏÐÉÛÉÔÅ ŒÓÅ ÏÔËÒÙÔÙÅ É ÚÁÍËÎÕ- ÔÙÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ úÁÒÉÓÓËÏÇÏ ÎÁ ÁÆÆÉÎÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ A_1 . œÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÅ ÏÔËÒÙÔÏÅ (ÐÏ úÁÒÉÓÓËÏÍÕ) ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÐÒÑÍÏÊ ÉÍÅÅÔ ŒÉÄ D_a? á ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ A_2 = Spec_m C [x; y]?

Ç) ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ A_2 = A_1 × A_1 (ËÁË ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ), ÎÏ ÔÏÐÏÌÏÇÉÑ úÁÒÉÓÓËÏÇÏ ÎÁ A_2 ÔÏÎØÛÅ^7, ÞÅÍ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ÔÏÐÏÌÏÇÉÊ úÁÒÉÓÓËÏÇÏ ÎÁ A_1 .

Ä) ðÏËÁÖÉÔÅ (ÈÏÔÑ ÂÙ ÄÌÑ A_1 ), ÞÔÏ ÔÏÐÏÌÏÇÉÑ úÁÒÉÓÓËÏÇÏ ËŒÁÚÉËÏÍÐÁËÔÎÁ: ÌÀÂÏÅ ÏÔËÒÙ- ÔÏÅ ÐÏËÒÙÔÉÅ ÌÀÂÏÇÏ ÏÔËÒÙÔÏÇÏ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÁ Œ Spec_m A ÓÏÄÅÒÖÉÔ ËÏÎÅÞÎÏÅ ÐÏÄÐÏËÒÙ- ÔÉÅ.

Å) (ÓÔÒÕËÔÕÒÎÙÊ ÐÕÞÏË) æÕÎËÃÉÑ U^f C ÎÁ ÏÔËÒÙÔÏÍ (ÐÏ úÁÒÉÓÓËÏÍÕ) ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ U ⊂ Spec_m A ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÒÅÇÕÌÑÒÎÏÊ, ÅÓÌÉ ∀ p ∈ U ∃ a; b ∈ A: b(p) ≠ 0 É f(x) = a(x)=b(x) ∀ x ∈ D_b ∩ U. áÌÇÅÂÒÁ ÒÅÇÕÌÑÒÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ ÎÁ U ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔÓÑ O (U) ÉÌÉ `(U;O ); ÓÏÐÏÓÔÁŒÌÅÎÉÅ U −→O (U) ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÐÕÞËÏÍ ÒÅÇÕÌÑÒÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ. ðÒÏŒÅÒØÔÅ (ÈÏÔÑ ÂÙ ÄÌÑ A_1 ), ÞÔÏ O (D_a) = A[a^{−1}] É O (Spec_m A) = A.

Ö) (ÒÅÇÕÌÑÒÎÙÅ ÆÕÎËÃÉÉ ÎÁ P_1) æÕÎËÃÉÑ P_1^f C ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÒÅÇÕÌÑÒÎÏÊ, ÅÓÌÉ Õ ËÁÖÄÏÊ ÔÏÞËÉ ÅÓÔØ ÏÔËÒÙÔÁÑ (ÐÏ úÁÒÉÓÓËÏÍÕ) ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔØ (ÓÏÄÅÒÖÁÝÁÑÓÑ Œ ÏÄÎÏÊ ÉÚ ÁÆÆÉÎÎÙÈ ËÁÒÔ), ÇÄÅ ÜÔÁ ÆÕÎËÃÉÑ ÒÅÇÕÌÑÒÎÁ (Ó ÔÏÞËÉ ÚÒÅÎÉÑ ÜÔÏÊ ËÁÒÔÙ). ðÒÏŒÅÒØÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ËÏÒÒÅËÔÎÏ (ÎÅ ÚÁŒÉÓÉÔ ÏÔ ŒÙÂÏÒÁ ËÁÒÔÙ) É ÕÂÅÄÉÔÅÓØ, ÞÔÏ O (U) ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ ŒÓÅÈ ÆÕÎËÃÉÊ U^f C , ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ ∀ p ∈ U ÓÕÝÅÓÔŒÕÀÔ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙ ÏÄÉÎÁËÏŒÏÊ ÓÔÅÐÅÎÉ g(z_0; z_1), h(z_0; z_1) (ÇÄÅ z = (z_0 : z_1) ÓÕÔØ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÅ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ ÎÁ P_1), ÔÁËÉÅ ÞÔÏ h(p) ≠ 0 É f(z) = g(z)=h(z) ÄÌÑ ŒÓÅÈ z ∈ U, Œ ËÏÔÏÒÙÈ h(z) ≠ 0.

Ú) õÂÅÄÉÔÅÓØ, ÞÔÏ O (P_1) = C É ŒÓÑËÏÅ ÒÅÇÕÌÑÒÎÏÅ^8 ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ P_1 Spec_m A ÓÔÑÇÉŒÁÅÔ P_1 Œ ÏÄÎÕ ÔÏÞËÕ.

4ÐÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÀ, ËÏÎÅÞÎÏÐÏÒÏÖÄčÎÎÁÑ ËÏÍÍÕÔÁÔÉŒÎÁÑ ÁÌÇÅÂÒÁ | ÜÔÏ ÁÌÇÅÂÒÁ A = C [x_1 ; x_2; : : : ; x_n]=I, ÇÄÅ I ⊂ C [x_1 ; x_2; : : : ; x_n] | ÎÅËÏÔÏÒÙÊ ÉÄÅÁÌ; ËÌÁÓÓÙ a_i^{def}= x_i (mod I) ÎÁÚÙŒÁÀÔÓÑ ÏÂÒÁÚÕÀÝÉÍÉ, Á I ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÉÄÅÁÌÏÍ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÊ (ÐÏÓËÏÌØËÕ f(a_i) = 0 Œ A ∀ f ∈ I ); ÏÔÓÕÔÓÔŒÉÅ ÎÉÌØÐÏÔÅÎÔÏŒ ÏÚÎÁÞÁÅÔ, ÞÔÏ a^m = 0 ⇒ a = 0 Œ A ∀ m∈N ; Œ ÔÅÒÍÉÎÁÈ I ÜÔÏ ÒÁŒÎÏÓÉÌØÎÏ ÕÓÌÏŒÉÀ: f^m ∈ I ⇒ f ∈ I Œ C [x_1 ; x_2; : : : ; x_n] ∀ f ∈C [x_1 ; x_2; : : : ; x_n] , ∀ m∈N ; ÔÁËÉÅ ÉÄÅÁÌÙ ÎÁÚÙŒÁÀÔÓÑ ÒÁÄÉËÁÌØÎÙÍÉ

5ÉÎÔÕÉÔÉŒÎÏ, ËÁÖÄÙÊ ÔÁËÏÊ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍ ŒÙÞÉÓÌÑÅÔ ÚÎÁÞÅÎÉÅ ÆÕÎËÃÉÊ a ∈ A Œ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÔÏÞËÅ p ∈ Spec_m A 6ÓÏÂÓÔŒÅÎÎÙÊ ÉÄÅÁÌ m ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÙÍ, ÅÓÌÉ ÉÄÅÁÌ ÐÏÒÏÖÄčÎÎÙÊ ÉÍ É ÌÀÂÙÍ ÜÌÅÍÅÎÔÏÍ a ∉ m ÓÏŒÐÁÄÁÅÔ ÓÏ ŒÓÅÊ ÁÌÇÅÂÒÏÊ A

7Ô. Å. Åč ÏÔËÒÙÔÅ É/ÉÌÉ ÚÁÍËÎÕÔÙÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÎÅ ÐÏÒÏÖÄÁÀÔÓÑ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÑÍÉ ÔÁËÏŒÙÈ ÎÁ A_1 8ÎÁÐÏÍÎÉÍ, ÞÔÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÊ X^’ Y ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÒÅÇÕÌÑÒÎÙÍ ÅÓÌÉ ÄÌÑ ÌÀÂÏÊ ÌÏËÁÌØÎÏÊ ÒÅÇÕ- ÌÑÒÎÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ Y^f C ËÏÍÐÏÚÉÃÉÑ f ∘’ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÌÏËÁÌØÎÏÊ ÒÅÇÕÌÑÒÎÏÊ ÆÕÎËÃÉÅÊ ÎÁ X

(ìÉÓÔÏË Ć 3, ÓÔÒ. 2)