îíõ, 3-Ê ÓÅÍÅÓÔÒ, îÅËÏÍÍÕÔÁÔÉŒÎÁÑ ÁÌÇÅÂÒÁ ÄÏÍÁÛÎÉÊ ÜËÚÁÍÅÎ 16{23 II 2007

ðÉÓØÍÅÎÎÙÊ ÄÏÍÁÛÎÉÊ ÜËÚÁÍÅÎ ÐÏ ËÕÒÓÕ áÌÇÅÂÒÁ - III

ðÏÒÑÄÏË ÓÄÁÞÉ ÜËÚÁÍÅÎÁ. äÌÑ ÐÏÌÕÞÅÎÉÑ ÏÃÅÎËÉ ĂÏÔÌÉÞÎÏĄ ÚÁŒÅÄÏÍÏ ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÎÁÂÒÁÔØ 66 ÂÁÌÌÏŒ. úÁÄÁÞÉ ÒÅÛÁÀÔÓÑ ÐÉÓØÍÅÎÎÏ É ÓÄÁÀÔÓÑ ÉÌÉ Œ ÍÏÊ ÐÏÞÔÏŒÙÊ ÑÝÉË Œ ÕÞÅÂÎÏÊ ÞÁÓÔÉ (ËÏÍÎ. 301), ÉÌÉ (ÅÓÌÉ ÕÞÅÂÎÁÑ ÞÁÓÔØ ÚÁËÒÙÔÁ) ÎÁ ŒÁÈÔÕ ÎÁ ÐÅÒŒÏÍ ÜÔÁÖÅ, Ó ÐÒÏÓØÂÏÊ ÐÅÒÅÄÁÔØ œÁÛÅ ÐÏÓÌÁÎÉÅ Œ ÕÞÅÂÎÕÀ ÞÁÓÔØ á. ì. çÏÒÏÄÅÎÃÅŒÕ. ðÒÉčÍ ÒÁÂÏÔ ÚÁËÁÎÞÉŒÁÅÔÓÑ Œ ÐÑÔÎÉÃÕ, 23-ÇÏ ÆÅŒÒÁÌÑ Œ 17^{45}. ïÃÅÎËÉ, ÓËÏÒÅÅ ŒÓÅÇÏ, ÂÕÄÕÔ ÉÚŒÅÓÔÎÙ ŒÏ ŒÔÏÒÏÊ ÐÏÌÏŒÉÎÅ ÄÎÑ ŒÏ ŒÔÏÒÎÉË, 27-ÇÏ ÆÅŒÒÁÌÑ. õÄÁÞÉ!

úÁÄÁÞÁ 1. ðÕÓÔØ ËÏÎÅÞÎÁÑ ÇÒÕÐÐÁ G ÔÒÁÎÚÉÔÉŒÎÏ É ÜÆÆÅËÔÉŒÎÏ ÄÅÊÓÔŒÕÅÔ ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ X ÔÁË, ÞÔÏ ÓÔÁÂÉÌÉÚÁÔÏÒ Stab_x ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÏÊ ÐÏ ŒËÌÀÞÅÎÉÀ ÐÏÄÇÒÕÐÐÏÊ Œ G. ðÏËÁ- ÖÉÔÅ, ÞÔÏ:

Á) (10 ÂÁÌÌÏŒ) ÌÀÂÁÑ ÎÅÔÒÉŒÉÁÌØÎÁÑ ÎÏÒÍÁÌØÎÁÑ ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ H ◁ G ÔÏÖÅ ÄÅÊÓÔŒÕÅÔ ÎÁ X ÔÒÁÎÚÉÔÉŒÎÏ É G = Stab_x · H;

Â) (10 ÂÁÌÌÏŒ) ÅÓÌÉ G = [G; G] É Stab_x ÓÏÄÅÒÖÁÔ ÁÂÅÌÅŒÙ ÎÏÒÍÁÌØÎÙÅ ÐÏÄÇÒÕÐÐÙ H_x ◁ Stab_x, ËÏÔÏÒÙÅ ÐÏÒÏÖÄÁÀÔ G (ËÏÇÄÁ x ÐÒÏÂÅÇÁÅÔ X), ÔÏ G ÐÒÏÓÔÁ.

úÁÄÁÞÁ 2 (10 ÂÁÌÌÏŒ). ïÐÉÛÉÔÅ ËÌÁÓÓÙ ÓÏÐÒÑÖčÎÎÙÈ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ Œ ÇÒÕÐÐÅ SL_2(F_p).

úÁÄÁÞÁ 3 (10 ÂÁÌÌÏŒ). åÓÔØ ÌÉ Œ ÍÁÔÒÉÞÎÏÊ ÁÌÇÅÂÒÅ Mat_{5×5}(R) ÁÓÓÏÃÉÁÔÉŒÎÙÅ R-ÐÏÄÁÌÇÅÂÒÙ, ËÏÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ ËÏÔÏÒÙÈ (ËÁË ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÏÇÏ ŒÅËÔÏÒÎÏÇÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ) ÎÅ ÂÏÌÅÅ ÞÅÔÙÒčÈ?

úÁÄÁÞÁ 4 (10 ÂÁÌÌÏŒ). œÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÏÂÒÁÚ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍÁ ÁÌÇÅÂÒ ìÉ^1 sl_n(C) � gl_m(C) ŒÓÅÇÄÁ ÓÏÄÅÒÖÉÔÓÑ Œ sl_m(C)?

úÁÄÁÞÁ 5 (10 ÂÁÌÌÏŒ). ïÐÉÛÉÔÅ ËÏÌØÃÁ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÊ ŒÓÅÈ ÎÅÁÂÅÌÅŒÙÈ ÇÒÕÐÐ ÉÚ ŒÏÓØÍÉ ÜÌÅ- ÍÅÎÔÏŒ (Œ ÞÁÓÔÎÏÓÔÉ, ŒÙÑÓÎÉÔÅ, ÅÓÌÉ ÓÒÅÄÉ ÜÔÉÈ ËÏÌÅÃ ÎÅÉÚÏÍÏÒÆÎÙÅ).

úÁÄÁÞÁ 6 (10 ÂÁÌÌÏŒ). œÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÎÅÏÄÎÏÍÅÒÎÙÊ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÊ ÈÁÒÁËÔÅÒ ËÏÎÅÞÎÏÊ ÇÒÕÐÐÙ ŒÓÅÇÄÁ ÇÄÅ-ÔÏ ÏÂÒÁÝÁÅÔÓÑ Œ ÎÕÌØ?

úÁÄÁÞÁ 7 (10 ÂÁÌÌÏŒ). äÌÑ ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÏÇÏ ÚÁÐÏÌÎÅÎÉÑ^2 T ÄÉÁÇÒÁÍÍÙ àÎÇÁ ˘ ŒÅÓÁ n ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ T (i; j) ÞÉÓÌÏ, ÓÔÏÑÝÅÅ Œ j-ÔÏÊ ËÌÅÔËÅ i-ÔÏÊ ÓÔÒÏËÉ, É ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ŒÅËÔÏÒÎÏÅ ÐÏÄÐÒÏ- ÓÔÒÁÎÓÔŒÏ V_˘ ⊂ C[x_1; x_2; : : : ; x_n], ÐÏÒÏÖÄčÎÎÏÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁÍÉ

F_˘(x_1; x_2; : : : ; x_n) = ∏ fl ∏ ff¡fi ( x_{T (fi;fl)} − x_{T (ff;fl)} ) ; ÐÏÓÔÒÏÅÎÎÙÍÉ ÐÏ ŒÓÅŒÏÚÍÏÖÎÙÍ ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÙÍ ÚÁÐÏÌÎÅÎÉÑÍ T . ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÏ ÐÏÄÐÒÏ- ÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÎÏ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÄÅÊÓÔŒÉÑ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÊ ÇÒÕÐÐÙ S_n ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÁÍÉ ÐÅÒÅÍÅÎÎÙÈ É ÒÁÚÌÏÖÉÔÅ ÅÇÏ ÎÁ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ.

1Ô. Å. ÌÉÎÅÊÎÏÇÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ, ÐÅÒÅŒÏÄÑÝÅÇÏ ËÏÍÍÕÔÁÔÏÒ Œ ËÏÍÍÕÔÁÔÏÒ; ÎÁÐÏÍÎÉÍ, ÞÔÏ gl_m | ÜÔÏ ÁÌÇÅÂÒÁ ŒÓÅÈ m × m-ÍÁÔÒÉÃ, Á sl_n | ÁÌÇÅÂÒÁ ŒÓÅÈ ÂÅÓÓÌÅÄÎÙÈ n × n-ÍÁÔÒÉÃ

2Ô. Å. ÞÉÓÌÁÍÉ ÏÔ 1 ÄÏ |˘| ÂÅÚ ÐÏŒÔÏÒÅÎÉÊ

úÁÄÁÞÁ 8 (10 ÂÁÌÌÏŒ). ðÕÓÔØ ËÏÍÐÌÅËÓ C_1 � C_2 � · · · � C_n ŒËÌÀÞÁÅÔÓÑ Œ ËÏÎÅÞÎÕÀ ÐÏ ŒÙÓÏÔÅ ËÏÍÍÕÔÁÔÉŒÎÕÀ ÄÉÁÇÒÁÍÍÕ ŒÉÄÁ ... ... .. . . .. ...

∗ � ∗ � · · · � ∗ � ∗ · · · · · · ∗ � ∗ � � · · · � ∗ � ∗ � · · · · · · ∗ � ∗ � � · · · � ∗ � ∗ � · · · C_1 � � C_2 � � · · · � C_n � · · · ∗ � ∗ � � · · · � � ∗ � ∗ � · · · · · · ∗ � ∗ � � · · · � ∗ � ∗ � · · · · · · ∗ � ∗ � � · · · � ∗ � ∗ � ... ... ... .. . . ..

Ó ÔÏÞÎÙÍÉ ÓÔÒÏËÁÍÉ É ÓÔÏÌÂÃÁÍÉ. íÏÖÅÔ ÌÉ ÏÎ ÐÒÉ 2 � i � (n−1) ÉÍÅÔØ ÎÅÎÕÌÅŒÙÅ ÇÏÍÏÌÏÇÉÉ H_i , ÅÓÌÉ ÓÁÍÁÑ ŒÅÒÈÎÑÑ É ÓÁÍÁÑ ÎÉÖÎÑÑ ÓÔÒÏÞËÁ Œ ÜÔÏÊ ÄÉÁÇÒÁÍÍÅ ÎÕÌÅŒÙÅ É ÉÍÅÅÔÓÑ ÐÏ ËÒÁÊÎÅÊ ÍÅÒÅ ÐÁÒÁ ÎÅÎÕÌÅŒÙÈ ÓÔÒÏË ÓÎÉÚÕ ÉÌÉ ÓŒÅÒÈÕ ÏÔ ËÏÍÐÌÅËÓÁ?

(ÄÏÍÁÛÎÉÊ ÜËÚÁÍÅÎ 16{23 II 2007, ÓÔÒ. 2)