îíõ, ŒÅÓÎÁ 2006, ìÉÎÅÊÎÁÑ áÌÇÅÂÒÁ É çÅÏÍÅÔÒÉÑ (1 ËÕÒÓ, 2-Ê ÓÅÍ.) ÚÁÄÁÎÉÅ Ć 2

éÇÒÙ Ó ËŒÁÄÒÉËÁÍÉ É ËÏÎÉËÁÍÉ

á2⋄1. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÈ ÐÌÏÓËÏÓÔÅÊ Ë ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎÎÏÊ ËŒÁÄÒÉËÅ Q ⊂ P_n ÏÂÒÁÚÕÅÔ ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎÎÕÀ ËŒÁÄÒÉËÕ Œ P^×_n É ŒÙÒÁÚÉÔÅ Åč ÍÁÔÒÉÃÕ çÒÁÍÁ ÞÅÒÅÚ ÍÁÔÒÉÃÕ çÒÁÍÁ Q Œ ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÏÍ ÂÁÚÉÓÅ.

á2⋄2. îÁ ÅŒËÌÉÄÏŒÏÊ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÚÁÄÁÎÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ C. ãÉÒËÕÌÅÍ É ÌÉÎÅÊËÏÊ ÐÏÓÔÒÏÊÔÅ Á) ÐÏÌÑÒÕ ÔÏÞËÉ, ÌÅÖÁÝÅÊ ŒÎÕÔÒÉ C , Â) ÐÏÌÀÓ ÐÒÑÍÏÊ, ÎÅ ÐÅÒÎÅÓÅËÁÀÝÅÊ C .

á2⋄3. óËÏÌØËÏ ËÏÎÉË ËÁÓÁÅÔÓÑ ÐÑÔÉ ÚÁÄÁÎÎÙÈ ÐÒÑÍÙÈ ÎÁ P_2, ÎÉËÁËÉÅ ÔÒÉ ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÎÅ ÐÅÒÅ- ÓÅËÁÀÔÓÑ Œ ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÅ?

á2⋄4. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ ‘^×_1 ; ‘^×_2 ⊂ P^×_2 ÄŒÁ ÐÕÞËÁ ÐÒÑÍÙÈ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÉÈ ÞÅÒÅÚ ÚÁÄÁÎÎÙÅ ÔÏÞËÉ p_1; p_2 ⊂ P_2, É ÆÉËÓÉÒÕÅÍ ÅÝč ËÁËÉÅ-ÎÉÂÕÄØ ÔÏÞËÉ a; b; c ∈ P_2 ÔÁË, ÞÔÏÂÙ ÎÉËÁËÉÅ ÔÒÉ ÉÚ ÐÑÔÉ ÎÁÛÉÈ ÔÏÞÅË ÎÅ ÂÙÌÉ ËÏÌÌÉÎÅÁÒÎÙ. úÁÄÁÄÉÍ ÌÉÎÅÊÎÙÊ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÙÊ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ ‘^×_1^{flabc}� ‘^×_2 ÔÅÍ , ÞÔÏ ÏÎ ÐÏÓÙÌÁÅÔ 3 ÐÒÑÍÙÅ ÉÚ ‘^×_1 , ÐÒÏÈÏÄÑÝÉÅ ÞÅÒÅÚ a; b; c, Œ ÁÎÁÌÏÇÉÞÎÙÅ 3 ÐÒÑÍÙÅ ÉÚ ‘^×_2 . ïÐÉÛÉÔÅ çíô ⋃ ‘∈‘^×_1 ( ‘ ∩ fl_{abc}(‘) ) . á2⋄5. îÁÐÉÛÉÔÅ ÑŒÎÏÅ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ^1, ÚÁÄÁÀÝÅÅ ÐÕÞÏË ËÏÎÉË, ÐÒÏÈÏÄÑÝÉÈ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÉ a = (1 :

0 : 0), b = (0 : 1 : 0), c = (0 : 0 : 1), d = (1 : 1 : 1). óËÏÌØËÏ Œ ÎčÍ ŒÙÒÏÖÄÅÎÎÙÈ ËÏÎÉË? á2⋄6. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄŒÁ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÎÁ P_2 ÏÐÉÓÁÎÙ ÏËÏÌÏ ÏÄÎÏÊ ËÏÎÉËÉ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÏÎÉ ŒÐÉÓÁÎÙ Œ ÏÄÎÕ ËÏÎÉËÕ.

á2⋄7 (ÐÏÒÉÚÍ ðÏÎÓÅÌÅ ÄÌÑ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏŒ). äÁÎÙ ÄŒÅ ËÏÎÉËÉ C_1; C_2 ⊂ P_2. éÚ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÔÏÞ- ËÉ p ∈ C_1 ŒÏÓÓÔÁÎÏŒÉÌÉ ËÁÓÁÔÅÌØÎÕÀ Ë C_1 ÄÏ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ Ó C_2 Œ ÔÏÞËÁÈ a, b, É ÚÁÔÅÍ ÐÒÏŒÅÌÉ ÉÚ a, b ÐÏ ŒÔÏÒÏÊ ËÁÓÁÔÅÌØÎÏÊ Ë C_1. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÜÔÉ ÄŒÅ ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÈ ÐÅÒÅÓÅËÕÔÓÑ Œ ÔÏÞËÅ^2 c ∈ C_2 , ÔÏ ÜÔÏ ÐÒÏÉÚÏÊÄčÔ É ÐÒÉ ÌÀÂÏÍ ÄÒÕÇÏÍ ŒÙÂÏÒÅ ÉÓÈÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÉ p ∈ C_1.

á2⋄8. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÛÅÓÔÉÕÇÏÌØÎÉË ÏÐÉÓÁÎ ÏËÏÌÏ ËÏÎÉËÉ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÔÒÉ ÅÇÏ ÇÌÁŒÎÙÈ ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ Œ ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÅ.

á2⋄9. úÁÆÉËÓÉÒÕÅÍ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÕÀ ÐÁÒÁÍÅÔÒÉÚÁÃÉÀ P_1^∼−−→ Q ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎÎÏÊ ËÏÎÉËÉ Q ⊂ P_2.

ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÊ ÂÉÅËÃÉÉ Q^fl� Q, ÉÎÄÕÃÉÒÏŒÁÎÎÏÊ ÌÉÎÅÊÎÙÍ ÁŒÔÏÍÏÒÆÉÚÍÏÍ P_1, ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÄŒÅ ÔÏÞËÉ p_1; p_2 ∈ Q É ÐÒÑÍÁÑ ‘ ⊂ P_2, ÔÁËÉÅ ÞÔÏ x^fl−→ y ⇐⇒ ß^{p1}_‘ x = ß^{p2}_‘ y. ëÁË ÎÁÊÔÉ ÎÅÐÏÄŒÉÖÎÙÅ ÔÏÞËÉ fl? íÏÖÎÏ ÌÉ ÏÄÎÏÊ ÌÉÎÅÊËÏÊ ÕËÁÚÁÔØ ËÁËÉÅ-ÎÉÂÕÄØ p_1; p_2; ‘, ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑÀÝÉÅ ÁŒÔÏÍÏÒÆÉÚÍ fl, ÚÁÄÁÎÎÙÊ ÓŒÏÉÍ ÄÅÊÓÔŒÉÅÍ ÎÁ ÎÅËÏÔÏÒÙÅ ÔÒÉ ÔÏÞËÉ?

á2⋄10^*. äÁÎÙ ÄŒÅ ÐÒÑÍÙÅ ‘_1:‘_2 ⊂ P_2 É ÌÉÎÅÊÎÙÊ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÙÊ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ ‘_1^fl� ‘_2, ÐÅÒÅŒÏ- ÄÑÝÉÊ ÎÅËÏÔÏÒÙÅ ÔÒÉ ÄÁÎÎÙÅ ÔÏÞËÉ Œ ÄÒÕÇÉÅ ÔÒÉ ÄÁÎÎÙÅ ÔÏÞËÉ. ïÄÎÏÊ ÌÉÎÅÊËÏÊ ÐÏÓÔÒÏÊÔÅ ÏÂÒÁÚ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÊ ÔÏÞËÉ ÐÒÉ ÜÔÏÍ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÅ.

á2⋄11^*. éÓÐÏÌØÚÕÑ ÔÏÌØËÏ ÌÉÎÅÊËÕ, ÎÁÐÉÓÕÊÔÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË, ŒÐÉÓÁÎÎÙÊ Œ ÄÁÎÎÕÀ ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎ- ÎÕÀ ËÏÎÉËÕ Q É ÔÁËÕÀ, ÞÔÏ ÅÇÏ ÓÔÏÒÏÎÙ a, b, c ÐÒÏÈÏÄÑÔ ÞÅÒÅÚ 3 ÚÁÄÁÎÎÙÅ ÔÏÞËÉ A, B, C. óËÏÌØËÏ ÒÅÛÅÎÉÊ ÍÏÖÅÔ ÉÍÅÔØ ÜÔÁ ÚÁÄÁÞÁ?

á2⋄12^*. óÆÏÒÍÕÌÉÒÕÊÔÅ É ÒÅÛÉÔÅ ÚÁÄÁÞÕ, ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏ ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÕÀ Ë ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ. á2⋄13. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ ‘^×_1 ; ‘^×_2 ⊂ P^×_3 ÄŒÁ ÐÕÞËÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÅÊ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÉÈ ÞÅÒÅÚ ÚÁÄÁÎÎÙÅ ÐÒÑÍÙÅ ‘_1; ‘_2 ⊂ P_3, É ÚÁÆÉËÓÉÒÕÅÍ ÌÀÂÙÅ 3 ÎÅËÏÌÌÉÎÅÁÒÎÙÅ ÔÏÞËÉ a, b, c ÔÁË, ÞÔÏÂÙ ÎÉËÁËÉÅ ÄŒÅ ÉÚ ÎÉÈ ÎÅ ÂÙÌÉ ËÏÍÐÌÁÎÁÒÎÙ ÎÉ Ó ‘_1, ÎÉ Ó ‘_2. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÌÉÎÅÊÎÙÊ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÙÊ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ ‘^×_1^{flabc}� ‘^×_2 , ÐÅÒÅŒÏÄÑÝÉÊ 3 ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÉÚ ‘^×_1 , ÓÏÄÅÒÖÁÝÉÅ a, b, c, Œ ÁÎÁÌÏÇÉÞÎÙÅ 3 ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÉÚ ‘^×_2 . ïÐÉÛÉÔÅ çíô ⋃ ß∈‘^×_1 ( ß ∩ fl_{abc}(ß) ) , ÅÓÌÉ: Á) ‘_1 ∩ ‘_2 = ∅ Â) ‘_1 ∩ ‘_2 ≠ ∅ .

á2⋄14. óËÏÌØËÏ ÐÒÑÍÙÈ ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ ÞÅÔÙÒÅ ÄÁÎÎÙÈ ÐÏÐÁÒÎÏ ÓËÒÅÝÉŒÁÀÝÉÈÓÑ ÐÒÑÍÙÈ Œ Á) CP_3 Â) RP_3 Œ) C^3 Ç) R^3 (ÎÁÊÄÉÔÅ ŒÓÅ ŒÏÚÍÏÖÎÙÅ ÏÔŒÅÔÙ É ÕËÁÖÉÔÅ, ËÁËÉÅ ÉÚ ÎÉÈ ÕÓÔÏÊÞÉŒÙ Ë ÍÁÌÙÍ ÛÅŒÅÌÅÎÉÑÍ).

1Ô. Å. ËŒÁÄÒÁÔÉÞÎÕÀ ÆÏÒÍÕ, ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÙ ËÏÔÏÒÏÊ ÌÉÎÅÊÎÏ ÚÁŒÉÓÑÔ ÏÔ ÄŒÕÈ ÐÁÒÁÍÅÔÒÏŒ 2ÔÁË, ÞÔÏ ÐÏÌÕÞÉÔÓÑ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË abc, ŒÐÉÓÁÎÎÙÊ Œ C_2 É ÏÐÉÓÁÎÎÙÊ ÏËÏÌÏ C_1