2 6: Ŕřĺńőęěŋĺě: šěőřĺ£ ńĺŋěľŋżţ şřăćŋěŋĺľ. 11

šőčďă ĺ šőńĳłő šőčďă ĺňěěš řěÿěŋĺě, łőčďă rkA řăćěŋ řăŋčş řăśÿĺřěŋŋőľ ňăšřĺűż śĺśšěňż, ŕőńşůă¿źěľś£ ŕřĺŕĺśżćăŋĺěň ł A śŕřăćă śšőńąűă ŕřăćżţ ůăśšěľ şřăćŋěŋĺľ.

2.6.32. Ăńĳšěřŋăšĺćă Ťřěďčőńĳňă. Śĺśšěňă ńĺŋěľŋżţ şřăćŋěŋĺľ

A x_1 x_2 . . x_n = b_1 b_2 . . b_n ś łćăďřăšŋőľ ňăšřĺűěľ A (¡šő őğŋăůăěš, ůšő ůĺśńő şřăćŋěŋĺľ řăćŋő ůĺśńş ŋěĺğćěśšŋżţ)

ńĺąő ĺňěěš ěďĺŋśšćěŋŋőě řěÿěŋĺě ŕřĺ ń¿ąőľ ŕřăćőľ ůăśšĺ b_1 b_2 . . b_n , ńĺąő ĺňěěš ąěśłőŋěůŋő

ňŋőčő řěÿěŋĺľ ŕřĺ ŋşńěćőľ ŕřăćőľ ůăśšĺ ĺ ¡šĺ ćőğňőęŋőśšĺ ĺśłń¿ůă¿š ďřşč ďřşčă. Ďőłăęĺšě ¡šő ĺ őąž£śŋĺšě, łăłă£ ĺğ ćőğňőęŋőśšěľ řěăńĺğşěšś£ ŕřĺ det A = 0 ĺ ŕřĺ det A ≠ 0?

12 §3: Ăťťĺŋŋżě ŕřőśšřăŋśšćă

x3. Ăťťĺŋŋżě ŕřőśšřăŋśšćă

3.1. Ććőďŋżě ğăďăůĺ

3.1.1. Ćżćěďĺšě ĺğ ăłśĺőň ăťťĺŋŋőčő ŕřőśšřăŋśšćă, ůšő ďń£ ń¿ążţ ůěšżřěţ šőůěł P, Q, S, T şśńőćĺě −→ P S = −→ QT řăćŋőśĺńĳŋő şśńőćĺ¿ −→ P Q = −→ ST .

3.1.2. Ŕşśšĳ A = a_1 a_2 . . a_n

t , B = b_1 b_2 . . b_n

t | ďćě šőůłĺ łőőřďĺŋăšŋőčő ŕřőśšřăŋśšćă R^n, řăś-

śňăšřĺćăěňőčő łăł ăťťĺŋŋőě ŕřőśšřăŋśšćő. Ŋăľďĺšě łőőřďĺŋăšż šőůłĺ C, łőšőřă£: (ă) ďěńĺš őšřěğőł [AB] ć őšŋőÿěŋĺĺ k : m, śůĺšă£ őš A; (ą) šăłőćă, ůšő −→ AC = λ −→ AB. 3.1.3. Ŕşśšĳ A, B, C, D, O | ŋěłőšőřżě šőůłĺ ć n-ňěřŋőň ăťťĺŋŋőň ŕřőśšřăŋśšćě . Ŕřĺ łăłĺţ şśńőćĺ£ţ ŋă ůĺśńă α, β, γ, δ šőůłă O + α −→ OA + β −→ OB + γ −→ OC + δ −→ OD ńěęĺš:

ă) ŋă [AB]; ą) ć šřěşčőńĳŋĺłě ABC; ć) ć šěšřă¡ďřě ABCD? Łăł ğăćĺś£š ¡šĺ şśńőćĺ£ őš ćżąőřă šőůłĺ O?

3.1.4. Ŋăŕĺÿĺšě şřăćŋěŋĺě (n − 1)-ňěřŋőľ čĺŕěřŕńőśłőśšĺ, ŕěřěśěłă¿źěľ łőőřďĺŋăšŋżě

őśĺ n-ňěřŋőčő ăťťĺŋŋőčő łőőřďĺŋăšŋőčő ŕřőśšřăŋśšćă ć šőůłăţ ś łőőřďĺŋăšăňĺ c_1 c_2 . . c_n

t . 3.1.5. Űěŋšřőň š£ęěśšĺ śĺśšěňż šőůěł A_1, A_2, . . . , A_k ś ćěśăňĺ m_1, m_2, . . . , m_k ŋăğżćăěšś£ šőůłă O + (m_1 + m_2 + · · · + m_k)^{−1} ∑ m_i −→ OA_i, čďě O | ŋěłőšőřă£ ťĺłśĺřőćăŋŋă£ "ŋăůăńĳŋă£" šőůłă. Ďőłăęĺšě, ůšő ¡šő őŕřěďěńěŋĺě ŋě ğăćĺśĺš őš ćżąőřă ŋăůăńĳŋőľ šőů- łĺ. 3.1.6. Ŕşśšĳ G |ŋěłőšőřă£ ŕőďčřşŕŕă ć čřşŕŕě ćśěţ ăťťĺŋŋő-ńĺŋěľŋżţ ŕřěőąřăğőćăŋĺľ ăťťĺŋŋőčő ŕřőśšřăŋśšćă. Ďőłăęĺšě, ůšő ěśńĺ G ĺňěěš łőŋěůŋş¿ őřąĺšş, šő G ĺňěěš ĺ ŋěŕőďćĺęŋş¿ šőůłş (ć ůăśšŋőśšĺ, ń¿ąă£ łőŋěůŋă£ čřşŕŕă ĺňěěš ŋěŕőďćĺęŋş¿ šőůłş).

3.2. Ąăřĺűěŋšřĺůěśłĺě łőőřďĺŋăšż.

3.2.7. Ŕşśšĳ O,A_1, A_2, . . . , A_k | ŕřőĺğćőńĳŋżě šőůłĺ ăťťĺŋŋőčő ŕřőśšřăŋśšćă, ă λ_1, λ_2, . . . , λ_k | šăłĺě ůĺśńă, ůšő ∑ λ_i = 0. Ďőłăęĺšě, ůšő ćěłšőř ∑ λ_i −→ OA_i ĺğ ăśśőűĺĺřőćăŋŋőčő ćěłšőřŋőčő ŕřőśšřăŋśšćă ŋě ğăćĺśĺš őš šőůłĺ O.

3.2.8. Ďőłăęĺšě, ůšő ěśńĺ ć ŕřěďżďşźěľ ğăďăůě ćğ£šĳ ůĺśńă, şďőćńěšćőř£¿źĺě şśńőćĺ¿ ∑ λ_i =1, šő šőůłă O + ∑ λ_i −→ OA_i ŋě ąşďěš ğăćĺśěšĳ őš ćżąőřă šőůłĺ O.

Őąőğŋăůěŋĺě. Šőůłă ĺğ ŕřěďżďşźěľ ğăďăůĺ őąőğŋăůăěšś£ ∑ λ_iA_i. Ŕőďůěřłŋěň, ůšő ¡šă ğăŕĺśĳ ĺňěěš śňżśń ńĺÿĳ ŕřĺ ∑ λ_i = 1.

3.2.9. Ŕşśšĳ A_0,A_1, A_2, . . . , A_n | ŋăąőř ĺğ (n+1) šőůěł ć n-ňěřŋőň ăťťĺŋŋőň ŕřőśšřăŋśšćě.

Ďőłăęĺšě, ůšő n ćěłšőřőć −−→ A_0A_1, −−→ A_0A_2, . . . , −−→ A_0A_n šőčďă ĺ šőńĳłő šőčďă śőśšăćń£¿š ąăğĺś ć ăśśőűĺĺřőćăŋŋőň ćěłšőřŋőň ŕřőśšřăŋśšćě, łőčďă ń¿ąă£ šőůłă P ďőŕşśłăěš ĺ ŕřĺ šőň ěďĺŋśšćěŋŋőě ŕřěďśšăćńěŋĺě ć ćĺďě P =^n ∑ i=0 λ_iA_i; ś^n ∑ i=0 λ_i = 1.

3 3: Ćżŕşłńőśšĳ. 13

Őŕřěďěńěŋĺě. Ć śĺšşăűĺĺ ğăď. 2.0.3 šőůłĺ A_0, A_1, A_2, . . . , A_n ŋăğżćă¿šś£ ăťťĺŋŋżň ąăğĺśőň ăťťĺŋŋőčő ŕřőśšřăŋśšćă, ă ůĺśńă λ_i, śőőšćěšśšćş¿źĺě šőůłě P , ąăřĺűěŋšřĺůěśłĺňĺ łőőřďĺŋăšăňĺ ¡šőľ šőůłĺ.

3.2.10. Ć şśńőćĺ£ţ ğăď. 2.0.3 ćż£śŋĺšě, łăłĺě

(ă) ąăřĺűěŋšřĺůěśłĺě łőőřďĺŋăšż ĺňěěš űěŋšř š£ęěśšĺ šőůěł A_i? (ą) ćěśă ŋşęŋő ŕőśšăćĺšĳ ć šőůłĺ A_i, ůšőąż ĺţ űěŋšř š£ęěśšĺ őłăğăńś£ ć šőůłě P ś ďăŋŋżňĺ ąăřĺűěŋšřĺůěśłňĺ łőőřďĺŋăšăňĺ?

(ć) ąăřĺűěŋšřĺůěśłĺě łőőřďĺŋăšż ąşďěš ĺňěšĳ šőůłă A_0+−→v , čďě −→v | ćěłšőř, ĺňě¿źĺľ

ć ćěłšőřŋőň ąăğĺśě −−→ A_0A_1, −−→ A_0A_2, . . . , −−→ A_0A_n łőőřďĺŋăšż v_1 v_2 . . v_n

t ? 3.2.11. Ŕşśšĳ šőůłĺ A, B, C śőśšăćń£¿š ăťťĺŋŋżľ ąăğĺś ăťťĺŋŋőľ ŕńőśłőśšĺ. Őŕĺÿĺšě ČŇŠ, ąăřĺűěŋšřĺůěśłĺě łőőřďĺŋăšż łőšőřżţ şďőćńěšćőř£¿š şśńőćĺ£ň: ă) α, β, γ > 0 ą) α, β > 0, γ < 0 ć) α = β č) α, β > 1/3, γ > 0 ď) α ¿ β ě) α ¿ β ¿ γ.

3.2.12. Ć şśńőćĺ£ţ ŕřěďżďşźěľ ğăďăůĺ ćżŕĺÿĺšě şśńőćĺ£ ŋă ąăřĺűěŋšřĺůěśłĺě łőőřďĺŋăšż, ğăďă¿źĺě šřěşčőńĳŋĺłĺ:

(ă) ŕőńşůă¿źĺěś£ ĺğ ABC čőňőšěšĺ£ňĺ őšŋőśĺšěńĳŋő šőůłĺ ŕěřěśěůěŋĺ£ ňěďĺăŋ ś łő- ¡ťťĺűĺěŋšăňĺ 3 ĺ 1/3;

(ą) řăğřěğăŋĺ£ňĺ ABC ŕő ňěďĺăŋăň (ćśěčő ĺňěěšś£ 6 šřěşčőńĳŋĺłőć). 3.2.13. Ąşďěň ŋăğżćăšĳ ňěďĺăŋăňĺ ŋăąőřă šőůěł P_1, P_2, . . . , P_k őšřěğłĺ, śőěďĺŋ£¿źĺě őďŋş ĺğ ¡šĺţ šőůěł ś űěŋšřőň š£ęěśšĺ őśšăńĳŋżţ. Ďőłăęĺšě, ůšő ćśě ňěďĺăŋż ŕěřěśěłă¿šś£ ć őďŋőľ šőůłě.

3.3. Ćżŕşłńőśšĳ. Ŕőďňŋőęěśšćő M šőůěł ăťťĺŋŋőčő ŕřőśšřăŋśšćă ŋăğżćăěšś£ ćżŕşłńżň , ěśńĺ ś ń¿ążňĺ ďćşň£ šőůłăňĺ A, B ∈ M őŋő śőďěřęĺš ĺ śőěďĺŋ£¿źĺľ ĺţ őšřěğőł [A, B] = {P = αA + βB| α ¿ 0, β ¿ 0, α + β = 1}. Ŕěřěśěůěŋĺě ćśěţ ćżŕşłńżţ ňŋőęěśšć, śőďěřęăźĺţ ďăŋŋőě ňŋőęěśšćő šőůěł M ŋăğżćăěšś£ ćżŕşłńőľ őąőńőůłőľ ňŋőęěśšćă M ĺ őąőğŋăůăěšś£ ⟨M⟩_{ćżŕ}. İšő ŋăĺňěŋĳÿěěćżŕşłńőě ňŋőęěśšćő, śőďěřęăźěě M.

3.3.14. Ďőłăęĺšě, ůšő:

(ă) ćżŕşłńă£ őąőńőůłă ňŋőęěśšćă M śőśšőĺš ĺğ ćśěćőğňőęŋżţ šőůěł: P = ∑ λ_iM_i ś λ_i ¿ 0, ∑ λ_i = 1 ĺ M_i ∈ M . (ą) ďń£ ŕřőĺğćőńĳŋőľ šőůłĺ P ⟨P ∪ M⟩_{ćżŕ} = ⋃ Q∈⟨M ⟩ćżŕ [P Q]. (ć) ćżŕşłńă£ őąőńőůłă ŋăąőřă šőůěł, ŕőřőęďă¿źĺţ k-ňěřŋőě ăťťĺŋŋőě ŕőďŕřőśšřăŋśšćő, £ćń£ěšś£ őąžěďĺŋěŋĺěň ćśěţ k-ňěřŋżţ śĺňŕńěłśőć ś ćěřÿĺŋăňĺ ć ¡šĺţ šőůłăţ.

3.3.15. Ďőłăęĺšě, ůšő ćżŕşłńă£ őąőńőůłă łőňŕăłšă | łőňŕăłš (ąăğĺśőň őšłřżšżţ ňŋőęěśšć ć ăťťĺŋŋőň ŕřőśšřăŋśšćě ğďěśĳ ĺ ďăńěě ňż śůĺšăěň őšłřżšżě ŕăřăńńěńĺŕĺŕěďż).

3.3.16. Ŕşśšĳ K | ğăňłŋşšőě ćżŕşłńőě ňŋőęěśšćő, P | šőůłă. Ďőłăęĺšě, ůšő:

(ă) ěśńĺ P ∉ K, šő śşźěśšćşěš čĺŕěřŕńőśłőśšĳ, řăğďěń£¿źă£ P ĺ K (šő ěśšĳ P ĺ K ŋăţőď£šś£ ŕő őšŋőÿěŋĺ¿ ł ŋěľ ć řăğŋżţ őšłřżšżţ ŕőńşŕřőśšřăŋśšćăţ);

(ą) ěśńĺ P ńěęĺš ŋă čřăŋĺűě K, šő śşźěśšćşěš ŕřőţőď£źă£ ůěřěğ P čĺŕěřŕńőśłőśšĳ, őšŋőśĺšěńĳŋő łőšőřőľ K ńěęĺš ć őďŋőň ğăňłŋşšőň ŕőńşŕřőśšřăŋśšćě (šăł ŋăğżćăěňă£ őŕőřŋă£ čĺŕěřŕńőśłőśšĳ .

3.3.17. Ďőłăęĺšě, ůšő ćś£łőě ćżŕşłńőě ňŋőęěśšćő £ćń£ěšś£ ŕěřěśěůěŋĺěň śěňěľśšćă ŕőńşŕřőśšřăŋśšć, ă ěśńĺ ňŋőęěśšćő £ćń£ěšś£ ćżŕşłńőľ őąőńőůłőľ łőŋěůŋőčő ŋăąőřă šőůěł, šő | łőŋěůŋőčő śěňěľśšćă ŕőńşŕřőśšřăŋśšć (šő śěšĳ ćżŕşłńżň ňŋőčőčřăŋŋĺłőň).

3.4. n-ňěřŋżě łşą ĺ łőłşą.

Ŕřěęďě ůěň ŕřĺśšşŕăšĳ ł řěÿěŋĺ¿ ğăďăů ¡šőčő űĺłńă, ŕřĺďşňăľšě őŕřěďěńěŋĺě n-ňěřŋőčő ěďĺŋĺůŋőčő łşąă ć łőőřďĺŋăšŋőň ŕřőśšřăŋśšćě R^n, őąőąźă¿źěě ŕřěďśšăćńěŋĺě ő łćăďřăšě ś ćěřÿĺŋăňĺ ć šőůłăţ (0,0), (0,1), (1,0) ĺ (1,1). Šăłőľ n-ňěřŋżľ łşą ňż ąşďěň ŋăğżćăšĳ śšăŋďăřšŋżň.

3.4.18. Śłőńĳłő ćěřÿĺŋ ĺ k-ňěřŋżţ čřăŋěľ ş śšăŋďăřšŋőčő n-ňěřŋőčő łşąă? 3.4.19. Śłőńĳłő ćŋşšřěŋŋĺţ (šő ěśšĳ ŋě ńěęăźĺţ ć čřăŋĺ) ďĺăčőŋăńěľ ćżţőďĺš ĺğ őďŋőľ ćěřÿĺŋż ĺ śłőńĳłő ćśěčő ćŋşšřěŋŋĺţ ĺ ćőőąźě ďĺăčőŋăńěľ ş n-ňěřŋőčő łşąă?

3.4.20. Ŋăřĺśşľšě łăłş¿-ńĺąő 2-ňěřŋş¿ ŕřőěłűĺ¿ 4-ňěřŋőčő śšăŋďăřšŋőčő łşąă ĺ łăłş¿- ńĺąő ěčő 3-ňěřŋş¿ "řăğćěřšłş ŕőćěřţŋőśšĺ" ś şłăğăŋĺ£ňĺ, łăł ěě śłńěĺćăšĳ.

3.4.21. Őŕĺÿĺšě śěňěľśšćő šřěţňěřŋżţ ňŋőčőčřăŋŋĺłőć, ŕőńşůă¿źĺţś£ ć śěůěŋĺĺ śšăŋďăřšŋőčő 4-ňěřŋőčő łşąă śěňěľśšćőň čĺŕěřŕńőśłőśšěľ, ŕăřăńńěńĳŋżţ ŕńőśłőśšĺ x^1 + x^2 + x^3 +x^4 = 0 ĺ ŕřőţőď£źĺţ ůěřěğ šőůłĺ O+t−→v , čďě −→v = (1, 1, . . . , 1)^t, ă t ŕřőąěčăěš őšřěğőł [0, 1].

Őŕřěďěńěŋĺě. n-ňěřŋżň łőłşąőň ŋăğżćăěšś£ ćżŕşłńă£ őąőńőůłă űěŋšřőć (n − 1)-ňěřŋżţ čřăŋěľ n-ňěřŋőčő łşąă. Ć ůăśšŋőśšĺ 3-ňěřŋżľ łőłşą | ¡šő őłšă¡ďř. Śšăŋďăřšŋżň łőłşąőň ŋăğżćăěšś£ ćżŕşłńă£ őąőńőůłă 2n šőůěł: łőŋűőć ćěłšőřőć łőőřďĺŋăšŋőčő řěŕěřă ĺ ŕřőšĺćőŕőńőęŋżţ ĺň.

3.4.22. Şąěďĺšěśĳ, śšő śšăŋďăřšŋżľ łőłşą | ¡šő łőłşą (šő ěśšĳ şłăęĺšě łşą, ĺğ łőšőřőčő őŋ ŕőśšřőěŋ) ĺ őŕřěďěńĺšě śłőńĳłő ş ŋěčő k-ňěřŋżţ čřăŋěľ, k = 0, 1, 2, ..., n.

3.4.23. Ć łăłőň őšŋőÿěŋĺĺ ďěńĺš űěŋšř š£ęěśšĺ ŋăąőřă šőůěł, śőśšő£źěčő ĺğ ďăŋŋőľ ćěřÿĺŋż ĺ ćśěţ ćěřÿĺŋ, śőěďĺŋěŋŋżţ ś ŋěľ 1-ňěřŋżň řěąřőň, šş ćŋşšřěŋŋ¿¿ ďĺăčőŋăńĳ ĺğ ďăŋŋőľ ćěřÿĺŋż, ŋă łőšőřş¿ őŋ ŕőŕăďăěš: ă) ďń£ n-ňěřŋőčő łşąă ą) ďń£ n-ňěřŋőčő łőłşąă?

3.4.24. Şśšăŋőćĺšě ćğăĺňŋő-őďŋőğŋăůŋőě śőőšćěšśšćĺě ňěęďş k-ňěřŋżňĺ čřăŋ£ňĺ łşąă ĺ (n − k)-ňěřŋżňĺ čřăŋ£ňĺ łőłşąă; ĺ ŕřĺďăľšě šőůŋżľ śňżśń ťřăğě: "łőłşą ć R^n | ¡šő šőęě śăňőě, ůšő łşą ć (R^n)^∗".

3.5. Śĺňŕńěłś. Ŋěćżřőęďěŋŋżň k-ňěřŋżň śĺňŕńěłśőň ŋăğżćăěšś£ ćżŕşłńă£ őąőńőůłă k +1 šőůěł A_0,A_1, A_2, . . . , A_k , ďń£ łőšőřżţ ćěłšőřż −−−→ A_0A_1, −−−→ A_0A_2, . . . , −−−→ A_0A_k ńĺŋěľŋő ŋěğăćĺśĺňż (¡šő řăćŋőśĺńĳŋő ąőńěě śĺňňěšřĺůŋőňş şśńőćĺ¿: šőůłĺ ŋě śőďěřęăšś£ ŋĺ ć łăłőň (k − 1)-ňěřŋőň ŕőďŕřőśšřăŋśšćě). Ěśńĺ ŕőśńěďŋěě şśńőćĺě ŋě ćżŕőńŋ£ěšś£, śĺňŕńěłś ŋăğżćăěšś£ ćżřőęďěŋŋżň . Śšăŋďăřšŋżň k-ňěřŋżň śĺňŕńěłśőň ŋăğżćăěšś£ ćżŕşłńă£ őąőńőůłă (k + 1) šőůěł |- łőŋűőć ąăğĺśŋżţ ćěłšőřőć łőőřďĺŋăšŋőčő řěŕěřă ć R^{k+1}.

3.5.25. Śłőńĳłő k-ňěřŋżţ čřăŋěľ ş śšăŋďăřšŋőčő n-ňěřŋőčő śĺňŕńěłśă?

3 6: Šěőřěňă Ţěńńĺ. 15

3.5.26. Řăğřěęĳšě śšăŋďăřšŋżľ n-ňěřŋżľ łşą ŋă k! śĺňŕńěłśőć (ŋě śšăŋďăřšŋżţ, řăğşňěěšś£).

3.5.27. Ąăřĺűěŋšřĺůěśłőě ŕőďřăğďěńěŋĺě śĺňŕńěłśă őąőźăěš ŕřőűěďşřş řăğąĺěŋĺ£ šřěşčőńĳŋĺłă ŋă 6 šřěşčőńĳŋĺłőć ňěďĺăŋăňĺ, ĺ śőśšőĺš ć ŕěřěţőďě ł ňěŋĳÿĺň śĺňŕńěłśăň, 1-ňěřŋżě řěąřă łőšőřżţ | ¡šő őšřěğłĺ, śőěďĺŋ£¿źĺě űěŋšřż š£ęěśšĺ čřăŋěľ ĺ śăňőčő śĺňŕńěłśă ś ćěřÿĺŋăňĺ ĺ ś űěŋšřăňĺ š£ęěśšĺ čřăŋěľ ňěŋĳÿĺţ řăğňěřŋőśšěľ (ďăľšě śăňőśšő£šěńĳŋő šőůŋőě ĺŋďşłšĺćŋőě őŕřěďěńěŋĺě). Ŋă śłőńĳłő śĺňŕńěłśőć řăğďěńĺšś£ kňěřŋżľ śĺňŕńěłś ŕřĺ ąăřĺűěŋšřĺůěśłőň řăğąĺěŋĺĺ?

3.5.28. Řăśśňőšřĺšě śěůěŋĺ£ śšăŋďăřšŋőčő: ă) šřěţňěřŋőčő ą) ůěšżřěţňěřŋőčő śĺňŕńěłśă śěňěľśšćăňĺ ŕńőśłőśšěľ:

ă) x^1 = const; ą) x^1 + x^2 = const. Őŕřěďěńĺšě, ůšő ¡šő ğă ťĺčşřż ĺ ćżůĺśńĺšě ĺţ ňěšřĺůěśłĺě ŕăřăňěšřż: ďńĺŋż śšőřőŋ, ŕńőźăďĺ čřăŋěľ, őąžěňż ĺ š.ŕ. (Őšŋőśĺšěńĳŋő śšăŋďăřšŋőľ ěćłńĺďőćőľ śšřşłšşřż ŋă R^n).

3.6. Šěőřěňă Ţěńńĺ. Ŕşśšĳ ďăŋ ŋăąőř ćżŕşłńżţ ťĺčşř K_1, K_2, . . . , K_m ć n-ňěřŋőň ăťťĺŋŋőň ŕřőśšřăŋśšćě ś n < m. Šěőřěňă Ţěńńĺ şšćěřęďăěš, ůšő ěśńĺ ń¿ążě n + 1 ĺğ ¡šĺţ ťĺčşř ĺňě¿š őąźş¿ šőůłş, šő ćśě m ťĺčşř ĺňě¿š őąźş¿ šőůłş.

3.6.29. Ŕřĺćěďĺšě ŕřĺňěřż, ďěňőŋśšřĺřş¿źĺě, ůšő şśńőćĺě ćżŕşłńőśšĺ ŋěńĳğ£ őšąřőśĺšĳ, ă ůĺśńő n + 1 ŋěńĳğ£ şňěŋĳÿĺšĳ.

3.6.30. Ďőłăęĺšě šěőřěňş Ţěńńĺ ďń£ m = n + 2. (Şłăğăŋĺě: ďń£ řăğčőŋă řăśśňőšřĺšě śŋăůăńă śńşůăľ n = 2. Ćőğĳňĺšě ćżŕşłńş¿ őąőńőůłş ŋăąőřă ĺğ n + 2 šőůěł, £ćń£¿źĺţś£ őąźĺňĺ ďń£ ćśěćőğňőęŋżţ śőůěšăŋĺľ ĺğ n + 1 ťĺčşř, ĺ ŕőśšřőľšě, ĺśţőď£ ĺğ ŋěě šőůłş, ŕřĺŋăďńěęăźş¿ ćśěň n + 2 ťĺčşřăň. Ŕřĺ ¡šőň ćőğňőęŋż ďćă śńşůă£: ćśě n + 2 šőůłĺ £ćń£¿šś£ ćěřÿĺŋăňĺ ćżŕşłńőľ őąőńőůłĺ, ĺńĺ őďŋă ĺğ ŋĺţ ńěęĺš ć ćżŕşłńőľ őąőńőůłĺ őśšăńĳŋżţ.)

3.6.31. Ďőłăęĺšě šěőřěňş Ţěńńĺ ć őąźěň śńşůăě. (Şłăğăŋĺě: ŕő ĺŋďşłűĺĺ ňőęŋő śůĺšăšĳ, ůšő ń¿ążě m−1 ťĺčşř ĺňě¿š őąźş¿ šőůłş ĺ ŕőćšőřĺšĳ ŕřěďżďşźěě řăśśşęďěŋĺě. Őŕ£šĳ ęě ŕőńěğŋő śŋăůăńă řăğőąřăšĳ śńşůăĺ ňăńżţ řăğňěřŋőśšěľ n = 2, 3!)

3.6.32. Ďőłăęĺšě, ůšő ń¿ąőě ŕőłřżšĺě k-ňěřŋőčő ăťťĺŋŋőčő ŕřőśšřăŋśšćă ŕőńşŕřőśšřăŋśšćăňĺ śőďěřęĺš ŕőďŕőłřżšĺě, śőśšő£źěě ĺğ k + 1 ŕőńşŕřőśšřăŋśšćă.

3.6.33. Ďőłăęĺšě, ůšő ń¿ąőě ŕ£šŋő ŋă śłăšěřšĺ, ďĺăňěšř łőšőřőčő (šő ěśšĳ ňăłśĺňăńĳŋőě řăśśšő£ŋĺě ňěęďş šőůłăňĺ ŕ£šŋă) ŋě ąőńěě 1, ŕőłřżćăěšś£ ąń¿ďűěň řăďĺşśă 1/ √ 3. Łăł ¡šő őąőąźĺšĳ ŋă ćżśÿĺě řăğňěřŋőśšĺ? (İšőš ś¿ęěš ŋăğżćăěšś£ šěőřěňőľ đŋčă).

3.6.34. Ďőłăęĺšě, ůšő šěőřěňă Ţěńńĺ őśšăěšś£ ć śĺńě ďń£ ąěśłőŋěůŋőčő ŋăąőřă, ŋő łőňŕăłšŋżţ ćżŕşłńżţ ťĺčşř, ĺ şąěďĺšěśĳ, ůšő şśńőćĺě łőňŕăłšŋőśšĺ ćśěţ ťĺčşř śşźěśšćěŋŋő.