íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÊ áÎÁÌÉÚ, 11 ËÌÁÓÓ ìÉÓÔÏË Ć 50

éÇÒÙ Ó ÐÒÑÍÙÍÉ.

M50⋄1 (ËŒÁÄÒÉËÁ óÅÇÒÅ). òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ P_3, ÔÏÞËÁÍÉ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÓÌÕÖÁÔ ÒÁÓÓÍÁÔÒÉŒÁÅÍÙÅ Ó ÔÏÞ- ÎÏÓÔØÀ ÄÏ ÏÂÝÅÊ ÇÏÍÏÔÏÐÉÉ ÐÁÒÙ ŒÅËÔÏÒÏŒ a = (a_1; a_2), b = (b_1; b_2) ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ, ÎÅ ÏÂÒÁÝÁ- ÀÝÉÅÓÑ ÏÄÎÏŒÒÅÍÅÎÎÏ Œ ÎÕÌØ. õÂÅÄÉÔÅÓØ, ÞÔÏ ÐÁÒÙ ÌÉÎÅÊÎÏ ÚÁŒÉÓÉÍÙÈ ŒÅËÔÏÒÏŒ ÏÂÒÁÚÕÀÔ ÐÒÉ ÜÔÏÍ ËŒÁÄÒÉËÕ S ⊂ P_3, É ÚÁÄÁÊÔÅ Åč ÑŒÎÙÍ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅÍ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ŒÓÅÈ ÐÒÑÍÙÈ, ÌÅÖÁÝÉÈ ÎÁ S, ÒÁÓÐÁÄÁÅÔÓÑ ÎÁ 2 ÎÅÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÈÓÑ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÁ, ÔÁËÉÈ ÞÔÏ: ÐÒÑ- ÍÙÅ Œ ËÁÖÄÏÍ ÉÚ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒ ÐÏÐÁÒÎÏ ÓËÒÅÝÉŒÁÀÔÓÑ; ËÁÖÄÁÑ ÐÒÑÍÁÑ ÏÄÎÏÇÏ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔ ËÁÖÄÕÀ ÐÒÑÍÕÀ ÄÒÕÇÏÇÏ; ÞÅÒÅÚ ËÁÖÄÕÀ ÔÏÞËÕ S ÐÒÏÈÏÄÉÔ ÒÏŒÎÏ ÐÏ ÏÄÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ ÉÚ ËÁÖÄÏÇÏ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÁ.

M50⋄2 (ÐÁÒÁÍÅÔÒÉÚÁÃÉÑ óÅÇÒÅ). œ ÕÓÌÏŒÉÑÈ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÉ, ÐÏÓÔÒÏÊÔÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ P_1 × P_1 P_3, ÚÁÄÁÎÎÏÅ ÑŒÎÙÍ ÐÁÒÁÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÍ ŒÙÒÁÖÅÎÉÅÍ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ (a_1 : a_2 : b_1 : b_2) ÎÁ P_3 ÞÅÒÅÚ ÐÁÒÕ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ ( (ff_0 : ff_1); (fi_0; fi_1) ) ÎÁ P_1 × P_1, ÕÓÔÁÎÁŒÌÉŒÁÀÝÅÅ ÂÉÅËÃÉÀ ÍÅÖÄÕ P_1 × P_1 É S, ÐÒÉ ËÏÔÏÒÏÊ ÄŒÁ ÓÅÍÅÊÓÔŒÁ ĂËÏÏÒÄÉÎÁÔÎÙÈĄ ÐÒÑÍÙÈ P_1 × {ÔÏÞËÅ} É {ÔÏÞËÅ} × P_1 ÎÁ P_1 × P_1 ÐÅÒÅÈÏÄÑÔ Œ ÄŒÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÐÒÑÍÙÈ ÎÁ S ÉÚ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÉ.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ. ðÒÑÍÁÑ, ÌÅÖÁÝÁÑ ÎÁ ËŒÁÄÒÉËÅ ÉÌÉ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÁÑ Åč Œ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÏÊ ÔÏÞËÅ, ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ËÁÓÁÔÅÌØÎÏÊ Ë ËŒÁÄÒÉËÅ. ôÏÞËÁ ÎÁ ËŒÁÄÒÉËÅ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÏÓÏÂÏÊ, ÅÓÌÉ ŒÓÑËÁÑ ÐÒÏÈÏÄÑÝÁÑ ÞÅÒÅÚ ÎÅč ÐÒÑÍÁÑ { ËÁÓÁÔÅÌØÎÁÑ. ëŒÁÄÒÉËÁ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÎÅÏÓÏÂÏÊ ÉÌÉ ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎÎÏÊ, ÅÓÌÉ Õ ÎÅč ÎÅÔ ÏÓÏÂÙÈ ÔÏÞÅË.

M50⋄3. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ËÏÎÉËÕ C ⊂ P_2, ÚÁÄÁÎÎÕÀ Œ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÈ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÈ (x_0 : x_1 : x_2) ÕÒÁŒÎÅÎÉÅÍ ∑ a_{ij}x_ix_j = 0, ÇÄÅ 0 ⩽ i; j ⩽ 2 É ÐÒÉ i ≠ j ÍÙ ÄÌÑ ÓÉÍÍÅÔÒÉÉ ÓÞÉÔÁÅÍ, ÞÔÏ a_{ij} = a_{ji} =^1_2 (ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔ ÐÒÉ x_ix_j). ðÕÓÔØ p = (p_0 : p_1 : p_2) ∈ C, Á q = (q_0 : q_1 : q_2) | ÌÀÂÁÑ ÔÏÞËÁ, ÏÔÌÉÞÎÁÑ ÏÔ p. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÑÍÁÑ pq ËÁÓÁÅÔÓÑ C Œ p ⇐⇒ ∑ a_{ij} p_iq_j = 0.

M50⋄4. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÞÅÒÅÚ ÎÅÏÓÏÂÕÀ ÔÏÞËÕ ËÏÎÉËÉ ÐÒÏÈÏÄÉÔ ÒÏŒÎÏ ÏÄÎÁ ËÁÓÁÔÅÌØÎÁÑ Ë ÜÔÏÊ ËÏÎÉËÅ ÐÒÑÍÁÑ, Á ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÕ, ÎÅ ÌÅÖÁÝÕÀ ÎÁ ÎÅÏÓÏÂÏÊ ËÏÎÉËÅ, ÐÒÏÈÏÄÉÔ ÎÅ ÂÏÌÅÅ ÄŒÕÈ (ÎÁÄ C | ÒÏŒÎÏ 2) ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÈ Ë ÜÔÏÊ ËÏÎÉËÅ ÐÒÑÍÙÈ.

M50⋄5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÏÎÉËÁ ∑ a_{ij}x_ix_j = 0 ÎÅÏÓÏÂÁ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ ËÏÇÄÁ det (a_{ij}) ≠ 0.

ðÕÞËÉ ËÒÉŒÙÈ. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ P_{n(d)}, ÔÏÞËÁÍÉ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÑŒÌÑÀÔÓÑ ËÒÉŒÙÅ ÓÔÅÐÅÎÉ d ÎÁ P_2, Ô. Å. ÒÁÓÓÍÁÔÒÉŒÁÅÍÙÅ Ó ÔÏÞÎÏÓÔØÀ ÄÏ ÐÒÏÐÏÒÃÉÏÎÁÌØÎÏÓÔÉ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙ ÓÔÅÐÅÎÉ d ÏÔ (x_0 : x_1 : x_2). íÎÏÖÅÓÔŒÏ ŒÓÅÈ ËÒÉŒÙÈ ÓÔÅÐÅÎÉ d, ÉÚÏÂÒÁÖÁÅÍÙÈ ËÁËÏÊ-ÌÉÂÏ ÐÒÑÍÏÊ ‘ ⊂ P_{n(d)} ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÐÕÞËÏÍ ÐÌÏÓËÉÈ ËÒÉŒÙÈ. ïÂÑÚÁÔÅÌØÎÏ ÎÁÊÄÉÔÅ n(d) ÑŒÎÏ.

M50⋄6. œ ÌÀÂÏÍ ÌÉ ÐÕÞËÅ ÎÁÊÄčÔÓÑ ËÒÉŒÁÑ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÁÑ ÞÅÒÅÚ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏ ÚÁÄÁÎÎÕÀ ÔÏÞËÕ? M50⋄7. ðÕÓÔØ ËÁËÉÅ-ÔÏ 2 ËÒÉŒÙÅ ÉÚ ÐÕÞËÁ ÐÒÏÈÏÄÑÔ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÕ p. œÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÔÏÇÄÁ É ŒÓÅ ËÒÉŒÙÅ ÐÕÞËÁ ÐÒÏÈÏÄÑÔ ÞÅÒÅÚ p?

M50⋄8. óËÏÌØËÏ ÏÓÏÂÙÈ ËÏÎÉË ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ Œ ÐÕÞËÅ ËÏÎÉË?

M50⋄9. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÞÅÒÅÚ ÌÀÂÙÅ 4 ÔÏÞËÉ ÎÁ P_2 ÐÒÏÈÏÄÉÔ ÐÕÞÏË ËÏÎÉË, ÐÒÉÞčÍ ÅÓÌÉ ÎÉËÁËÉÅ ÉÚ ÔÏÞÅË ÎÅ ËÏÌÌÉÎÅÁÒÎÙ, ÔÏ ÏÎ ÂÕÄÅÔ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÙÍ É Ó ÒÏŒÎÏ ÔÒÅÍÑ ÏÓÏÂÙÍÉ ËÏÎÉËÁÍÉ.

M50⋄10. œÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÞÅÒÅÚ ËÁÖÄÙÅ 9 ÔÏÞÅË ÎÁ P_2 ÍÏÖÎÏ ÐÒÏŒÅÓÔÉ ËÕÂÉËÕ ( Ô. Å. ËÒÉŒÕÀ ÔÒÅÔØÅÊ ÓÔÅÐÅÎÉ), Á ÞÅÒÅÚ ËÁÖÄÙÅ 8 | ÐÕÞÏË ËÕÂÉË?

M50⋄11^* (ÇÅËÓÏÇÒÁÍÍÁ ðÁÓËÁÌÑ). ðÕÓÔØ ÛÅÓÔÉÕÇÏÌØÎÉË p_1p_2p_3p_4p_5p_6 ŒÐÉÓÁÎ Œ ËÏÎÉËÕ C, É q_{36} = p_1p_2 ∩ p_4p_5, q_{41} = p_2p_3 ∩ p_5p_6, q_{52} = p_3p_4 ∩ p_6p_1 ÓÕÔØ ÔÏÞËÉ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÐÒÏÄÏÌÖÅÎÉÊ ÔÒčÈ ÐÁÒ ÅÇÏ ÐÒÏÔÉŒÏÐÏÌÏÖÎÙÈ ÓÔÏÒÏÎ. œÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ 3 ËÕÂÉËÉ, | (1) ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅ ÐÒÑÍÙÈ p_1p_2, p_3p_4 É p_5p_6, (2) ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅ ÐÒÑÍÙÈ p_2p_3, p_4p_5 É p_6p_1, (3) ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅ ËÏÎÉËÉ C Ó ÐÒÑÍÏÊ q_{36}q_{14}, | Á^*) ÌÅÖÁÔ Œ ÏÄÎÏÍ ÐÕÞËÅ Â) ÐÒÏÈÏÄÑÔ ÞÅÒÅÚ q_{23}?

M50⋄12^* (ÔÅÏÒÅÍÁ ðÁÓËÁÌÑ). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÏËÒÕÇ ÛÅÓÔÉÕÇÏÌØÎÉËÁ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ ÍÏÖÎÏ ÏÐÉÓÁÔØ ËÏÎÉËÕ, ËÏÇÄÁ 3 ÔÏÞËÉ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÐÒÏÄÏÌÖÅÎÉÊ ÐÁÒ ÅÇÏ ÐÒÏÔÉŒÏÐÏÌÏÖÎÙÈ ÓÔÏÒÏÎ ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ.