íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÊ áÎÁÌÉÚ, 11 ËÌÁÓÓ ìÉÓÔÏË Ć 43

óÏÂÙÔÉÑ É ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔÉ

ëÏÎÆÉÇÕÒÁÃÉÏÎÎÙÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ. íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÁÑ ÍÏÄÅÌØ ÌÀÂÏÇÏ ÑŒÌÅÎÉÑ ÒÅÁÌØÎÏÊ ÖÉÚÎÉ ÎÁÞÉÎÁ- ÅÔÓÑ Ó ÒÁÚÄÅÌÅÎÉÑ ÑŒÌÅÎÉÑ ÎÁ ĂÜÌÅÍÅÎÔÁÒÎÙÅ ÓÏÓÔÁŒÌÑÀÝÉÅĄ, ËÏÔÏÒÙÅ ÉÚÏÂÒÁÖÁÀÔÓÑ ÔÏÞËÁÍÉ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ, ÎÁÚÙŒÁÅÍÏÇÏ Œ ÔÅÏÒÉÉ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔÅÊ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏÍ ÜÌÅÍÅÎÔÁÒÎÙÈ ÓÏÂÙÔÉÊ, Œ ÆÉÚÉËÅ | ËÏÎÆÉÇÕÒÁÃÉÏÎÎÙÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏÍ, Á Œ ÇÅÏÍÅÔÒÉÉ | ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏÍ ÍÏÄÕÌÅÊ ÑŒÌÅÎÉÑ. îÁÐÒÉÍÅÒ: ÒÅ- ÚÕÌØÔÁÔ ÂÒÏÓÁÎÉÑ ÉÇÒÁÌØÎÏÊ ËÏÓÔÉ ÕÄÏÂÎÏ ÉÚÏÂÒÁÖÁÔØ ÔÏÞËÏÊ Œ 6-ÜÌÅÍÅÎÔÎÏÍ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ {1; 2; 3; 4; 5; 6}; ÒÁÓÐÏÌÏÖÅÎÉÅ ÄŒÕÈ ÐÏÅÚÄÏŒ ÎÁ ÔÒÁÓÓÅ íÏÓËŒÁ { óÁÎËÔ-ðÅÔÅÒÂÕÒÇ | ÔÏÞËÏÊ ËŒÁÄÒÁÔÁ (ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ ÔÏÞËÉ | ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÑ ÏÔ ÐÏÅÚÄÏŒ ÄÏ íÏÓËŒÙ); ŒÒÁÝÅÎÉÑ R^3 , ÏÓÔÁŒÌÑÀÝÉÅ ÎÁ ÍÅÓÔÅ ÎÁÞÁÌÏ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ, ÉÚÏÂÒÁ- ÖÁÀÔÓÑ ÔÏÞËÁÍÉ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ RP_3 .

M43⋄1. éÚ ÐÕÎËÔÁ A Œ ÐÕÎËÔ B ÉÄÕÔ 2 ÄÏÒÏÇÉ, ÐÒÉÞčÍ 2 ÍÁÛÉÎÙ, ÓŒÑÚÁÎÎÙÅ 10-ÍÅÔÒÏŒÏÊ ŒÅÒčŒËÏÊ ÍÏÇÕÔ ÐÒÏÅÈÁÔØ ÉÚ A Œ B, ÄŒÉÇÁÑÓØ ËÁÖÄÁÑ ÐÏ ÓŒÏÅÊ ÄÏÒÏÇÅ. óÍÏÇÕÔ ÌÉ ÒÁÚSSÅÈÁÔØÓÑ 2 ÉÄÕÝÉÈ ÐÏ ÒÁÚÎÙÍ ÄÏÒÏÇÁÍ ÎÁŒÓÔÒÅÞÕ ÄÒÕÇÕ ŒÏÚÁ ÓÅÎÁ ÛÅÓÔÉÍÅÔÒÏŒÙÈ ÒÁÄÉÕÓÏŒ?

M43⋄2. œ ÔÅÞÅÎÉÅ ÞÁÓÁ Ë ÖÅÌÅÚÎÏÄÏÒÏÖÎÏÊ ÓÔÁÎÃÉÉ Œ ÓÌÕÞÁÊÎÙÅ ÍÏÍÅÎÔÙ ŒÒÅÍÅÎÉ ÐÏÄÈÏÄÑÔ 2 ÐÏÅÚÄÁ. ëÁËÏŒÁ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ ÕÄÁÓÔÓÑ ÐÅÒÅÂÅÖÁÔØ ÉÚ ÐÏÅÚÄÁ Œ ÐÏÅÚÄ ÎÅ ÏÖÉÄÁÑ ÎÁ ÐÌÁÔÆÏÒÍÅ, ÅÓÌÉ ÏÂÁ ÓÔÏÑÔ ÐÏ 5 ÍÉÎÕÔ?

M43⋄3^*. ëÁÖÄÁÑ ÉÚ 7 ÏÄÉÎÁËÏŒÙÈ ÂÁÎÏË ÎÁ 9/10 ÚÁÐÏÌÎÅÎÁ ËÒÁÓËÏÊ ÏÄÎÏÇÏ ÉÚ 7 ÎÅÐÏŒÔÏÒÑÀÝÉÈ- ÓÑ ÃŒÅÔÏŒ ÒÁÄÕÇÉ. íÏÖÎÏ ÌÉ, ÐÅÒÅÌÉŒÁÑ ËÒÁÓËÕ ÉÚ ÂÁÎËÉ Œ ÂÁÎËÕ É ÒÁŒÎÏÍÅÒÎÏ ÐÅÒÅÍÅÛÉŒÁÑ ÓÏÄÅÒÖÉÍÏÅ, ÐÏÌÕÞÉÔØ Œ ÏÄÎÏÊ ÉÚ ÂÁÎÏË ËÏÌÅÒ, Œ ËÏÔÏÒÏÍ ŒÓÅ 7 ÃŒÅÔÏŒ ÓÍÅÛÁÎÙ Œ ÒÁŒÎÏÊ ÐÒÏÐÏÒÃÉÉ? (õÔÅÛÉÔÅÌØÎÁÑ ŒÅÒÓÉÑ: 2, 3 ÉÌÉ 4 ÂÁÎËÉ, ÚÁÐÏÌÎÅÎÎÙÅ ÎÁ 4/5.)

œÅÒÏÑÔÎÏÓÔÉ. íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÁÑ ÔÅÏÒÉÑ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔÅÊ ÉÍÅÅÔ ÄÅÌÏ Ó ËÏÎÆÉÇÕÒÁÃÉÏÎÎÙÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏÍ ˙, ÎÁ ËÏÔÏÒÏÍ ÚÁÄÁÎÁ ÍÅÒÁ, ÓÏÐÏÓÔÁŒÌÑÀÝÁÑ ÎÅËÏÔÏÒÙÍ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÁÍ A ⊂ ˙ (ÎÁÚÙŒÁÅÍÙÍ ÓÏÂÙÔÉ- ÑÍÉ), ÞÉÓÌÏ P(A) ∈ [ 0 ; 1 ], ÎÁÚÙŒÁÅÍÏÅ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔØÀ A É ÉÚÍÅÒÑÀÝÅÅ ÄÏÌÀ ÜÌÅÍÅÎÔÁÒÎÙÈ ÉÓÈÏÄÏŒ, ÓÏÓÔÁŒÌÑÀÝÉÈ A, ÓÒÅÄÉ ŒÓÅÈ ÜÌÅÍÅÎÔÁÒÎÙÈ ÉÓÈÏÄÏŒ ˙. ôÁËÏŒÏÊ ÍÅÒÏÊ ÍÏÖÅÔ ÓÌÕÖÉÔØ, ÎÁÐÒÉÍÅÒ, ÞÉÓÌÏ ŒÚÑÔÙÈ Ó ÎÅËÏÔÏÒÙÍÉ ŒÅÓÁÍÉ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ Œ A, ÉÌÉ ÏÔÎÏÛÅÎÉÅ ÐÌÏÝÁÄÉ A Ë ÐÌÏÝÁÄÉ ˙. ôÒÅÂÕÅÔÓÑ, ÞÔÏÂÙ P(˙) = 1, P(A_1 ∪ A_2) = P(A_1) + P(A_2), ÅÓÌÉ A_1 ∩ A_2 = ∅, É ÞÔÏÂÙ ÉÚÍÅÒÉÍÏÓÔØ A É B ŒÌÅËÌÁ ÚÁ ÓÏÂÏÊ ÉÚÍÅÒÉÍÏÓÔØ A ∩ B, A ∪ B É A \ B.

M43⋄4. ëÁËÏŒÁ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ ÐÒÉ 3 ÂÒÏÓÁÎÉÑÈ ÉÇÒÁÌØÎÏÊ ËÏÓÔÉ ŒÙÐÁÄÅÔ Á) 3 ÛÅÓÔčÒËÉ Â) ÈÏÔØ ÏÄÎÁ ÛÅÓÔčÒËÁ Œ) ÎÉ ÏÄÎÏÊ ÛÅÓÔčÒËÉ Ç) ÞčÔÎÁÑ ÓÕÍÍÁ ÏÞËÏŒ.

M43⋄5. éÚ 54-ËÁÒÔÏÞÎÏÊ ËÏÌÏÄÙ (13×4 + 2 ÄÖÏËÅÒÁ^1) ŒÙÔÁÓËÉŒÁÀÔ 5 ËÁÒÔ. ëÁËÏŒÁ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ ÓÒÅÄÉ ÎÉÈ ÏËÁÖÅÔÓÑ Á) 5 ËÁÒÔ ÏÄÎÏÊ ÍÁÓÔÉ É ÉÄÕÝÉÈ ÐÏÄÒÑÄ ÄÏÓÔÏÉÎÓÔŒ Â) ÔÏ ÖÅ, ÎÏ, ŒÏÚÍÏÖÎÏ, ÒÁÚÎÏÊ ÍÁÓÔÉ Œ) ÒÏŒÎÏ 4 ËÁÒÔÙ ÏÄÉÎÁËÏŒÏÇÏ ÄÏÓÔÏÉÎÓÔŒÁ Ç) 5 ËÁÒÔ ÏÄÉÎÁËÏŒÏÊ ÍÁÓÔÉ Ä) ÒÏŒÎÏ 2 ÐÁÒÙ ËÁÒÔ ÏÄÉÎÁËÏŒÙÈ ÄÏÓÔÏÉÎÓÔŒÁ Å) ÔÒÏÊËÁ É ÄŒÏÊËÁ ËÁÒÔ ÏÄÉÎÁËÏŒÏÇÏ ÄÏÓÔÏÉÎÓÔŒÁ Ö) 5 ËÁÒÔ ÏÄÉÎÁËÏŒÏÇÏ ÄÏÓÔÏÉÎÓÔŒÁ M43⋄6. ðÒÉ ËÁËÏÍ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÏÍ ÞÉÓÌÅ ÕÞÅÎÉËÏŒ Œ ËÌÁÓÓÅ ÓÏŒÐÁÄÁÀÝÉÅ ÄÎÉ ÒÏÖÄÅÎÉÑ ÂÕÄÕÔ Ó ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔØÀ ¿ 1=2?

M43⋄7. ðÕÓÔØ A É B | ÄŒÁ ÓÏÂÙÔÉÑ, É A ∩ B | ÉÈ ÏÄÎÏŒÒÅÍÅÎÎÏÅ ÎÁÓÔÕÐÌÅÎÉÅ. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ P(A|B) ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ÎÁÓÔÕÐÌÅÎÉÑ A, ÐÒÉ ÕÓÌÏŒÉÉ, ÞÔÏ ÉÍÅÅÔ ÍÅÓÔÏ B ( Ô. Å. ÄÏÌÀ A ∩ B ŒÎÕÔÒÉ B). œÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ P(A|B)P(B) = P(A ∩ B) = P(B|A)P(A)?

M43⋄8. îÁ ŒÓÔÕÐÉÔÅÌØÎÏÍ ÜËÚÁÍÅÎÅ ÐÒÏÆÅÓÓÏÒ äÕÂÁÒÅŒ ÏÐÒÁÛÉŒÁÅÔ ÐÏÌÏŒÉÎÕ ŒÓÅÈ ÁÂÉÔÕÒÉÅÎ- ÔÏŒ, ÒÁŒÎÏŒÅÒÏÑÔÎÏ ÓÔÁŒÑ 2, 3 É 4. äÏÃÅÎÔ ðÅÎØËÏŒ ÏÐÒÁÛÉŒÁÅÔ ÔÒÅÔØ ÁÂÉÔÕÒÉÅÎÔÏŒ É ÓÔÁŒÉÔ ÐÏÌÏŒÉÎÅ ÉÚ ÎÉÈ 2, Á ÏÓÔÁÌØÎÙÍ | ÐÏÒÏŒÎÕ 4 É 5. ïÓÔÁÌØÎÙÅ ÁÂÉÔÕÒÉÅÎÔÙ ÐÏÐÁÄÁÀÔ Ë ÁÓÓÉ- ÓÔÅÎÔÕ äÏÂÒÅÎØËÏÍÕ, ËÏÔÏÒÙÊ ÞÅÔŒÅÒÔÉ ÉÚ ÎÉÈ ÓÔÁŒÉÔ ÔÒÏÅÞËÕ, Á ÐÒÏÞÉÍ | ÐÑÔčÒËÉ. ëÁËÏŒÁ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ÓÄÁÔØ ÜËÚÁÍÅÎ: Á) ÎÁ 2? Â) ÎÁ 3? Œ) ÎÅ ÂÏÌÅÅ, ÞÅÍ ÎÁ 4?

M43⋄9. ëÁËÏŒÁ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔØ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ ÎÅ ÐÏÌÕÞÉŒÛÉÊ 5 ÁÂÉÔÕÒÉÅÎÔ ÉÍÅÌ ÄÅÌÏ:

Á) Ó äÏÂÒÅÎØËÉÍ? Â) Ó äÕÂÁÒÅŒÙÍ? Œ) Ó ðÅÎØËÏŒÙÍ?

1ËÁÒÔÁ, ÎÏÍÉÎÁÌ É ÍÁÓÔØ ËÏÔÏÒÏÊ ÉÇÒÏË ÍÏÖÅÔ ŒÙÂÒÁÔØ ÐÏ ÓŒÏÅÍÕ ÖÅÌÁÎÉÀ