íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÊ áÎÁÌÉÚ, 10 ËÌÁÓÓ ìÉÓÔÏË Ć 25

ôÒÉÇÏÎÏÍÅÔÒÉÑ.

ôÒÉÇÏÎÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÅ ÆÕÎËÃÉÉ. ðÕÓÔØ ÞÉÓÌÏ t∈R ÐÅÒÅÈÏÄÉÔ ÐÒÉ ÕÎÉŒÅÒÓÁÌØÎÏÍ ÎÁËÒÙÔÉÉ R S^1 Œ ÔÏÞËÕ Ó ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÍÉ (x; y) ÎÁ ÅÄÉÎÉÞÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ. üÔÉ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ ÏÂÏÚÎÁÞÁÀÔÓÑ ÞÅÒÅÚ cos t^{def}= x É sin t^{def}= y É ÎÁÚÙŒÁÀÔÓÑ ËÏÓÉÎÕÓÏÍ É ÓÉÎÕÓÏÍ ÞÉÓÌÁ t∈R. üÔÉ ÄŒÅ ÆÕÎËÃÉÉ, Á ÔÁËÖÅ tg t^{def}= sin t⧸cos t , ctg t^{def}= cos t⧸sin t , sec t^{def}= 1⧸cos t É cosec t^{def}= 1⧸sin t ÏÂÙÞÎÏ ÎÁÚÙŒÁÔ ÔÒÉÇÏÎÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÍÉ ÆÕÎË- ÃÉÑÍÉ ÄÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ t. ðÒÑÍÏ ÉÚ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÊ ŒÙÔÅËÁÀÔ ÏÓÎÏŒÎÙÅ ÔÒÉÇÏÎÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÅ ÔÏÖÄÅ- ÓÔŒÁ: sin^2 t + cos^2 t = 1 , tg^2 t = sec^2 t − 1 , ctg^2 t = cosec^2 t − 1 .

M25⋄1^∘. îÁÊÄÉÔÅ ÏÂÌÁÓÔÉ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÑ É ÐÏÓÔÒÏÊÔÅ ÇÒÁÆÉËÉ ŒÓÅÈ ÔÒÉÇÏÎÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÈ ÆÕÎË- ÃÉÊ, ÉÓÓÌÅÄÕÊÔÅ ÉÈ ÎÁ ÐÅÒÉÏÄÉÞÎÏÓÔØ É Þ-ÅÔÎÏÓÔØ.

M25⋄2^∘ (ÆÏÒÍÕÌÙ ÐÒÉŒÅÄÅÎÉÑ). ðÒÅÄÓÔÁŒØÔÅ Œ ŒÉÄÅ ÔÒÉÇÏÎÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ ÏÔ ÁÒÇÕ- ÍÅÎÔÁ t ÓÉÎÕÓ, ËÏÓÉÎÕÓ É ÔÁÎÇÅÎÓ ÏÔ Á) −t ; Â) (±t ± ß) ; Œ) (±t ± ß 2 ) . M25⋄3. ðÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙ ÉÌÉ ÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÙ ÞÉÓÌÁ sin(−10) É cos(100) ? M25⋄4. îÁÊÄÉÔÅ ŒÓÅ #∈R, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ: Á) cos # = 0 ; Â) sin # = −1 ; Œ) sin # ¿ √ 2⧸2 ;

Ç) sin # ⩽ 1=2 ; Ä) − √ 3⧸2 ⩽ cos # ¡ 1⧸2 ; Å) | tg #| ¡ 1 ; Ö) sin # ¡ cos # ; Ú) tg # ⩾ ctg # .

M25⋄5. ðÒÉ ËÁËÏÍ c ÐÒÑÍÁÑ ax + by = c ËÁÓÁÅÔÓÑ ÅÄÉÎÉÞÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ? îÁÊÄÉÔÅ ÍÁËÓÉÍÁÌØ- ÎÏÅ É ÍÉÎÉÍÁÌØÎÏÅ ÚÎÁÞÅÎÉÑ ÆÕÎËÃÉÉ a cos t + b sin t Ó ÚÁÄÁÎÎÙÍÉ a; b ∈ R.

M25⋄6. œÓÅÇÄÁ ÌÉ | sin # + cos #| ⩽ √ 2 ? ðÒÉ ËÁËÉÈ # ŒÙÐÏÌÎÅÎÏ ÒÁŒÅÎÓÔŒÏ?

ïÂÒÁÔÎÙÅ ÔÒÉÇÏÎÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÅ ÆÕÎËÃÉÉ: ÞÉÓÌÏ # ∈ [−ß⧸2; ß⧸2] ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÁÒËÓÉÎÕÓÏÍ (ÓÏÏÔŒ. ÁÒËÔÁÎÇÅÎÓÏÍ) ÞÉÓÌÁ x, ÅÓÌÉ sin # = x (ÓÏÏÔŒ. tg # = x); ÞÉÓÌÏ # ∈ [0; ß], ÔÁËÏÅ ÞÔÏ cos # = x, ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÁÒËËÏÓÉÎÕÓÏÍ ÞÉÓÌÁ x. ïÂÏÚÎÁÞÅÎÉÑ: arcsin x , arctg x É arccos x.

M25⋄7^∘. äÌÑ ËÁÖÄÏÊ ÉÚ ÔÒ-ÅÈ ÏÂÒÁÔÎÙÈ ÔÒÉÇÏÎÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÈ ÆÕÎËÃÉÊ ÚÁÐÏÍÎÉÔÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÚÎÁÞÅÎÉÊ, ÕËÁÖÉÔÅ ÏÂÌÁÓÔØ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÑ É ÐÏÓÔÒÏÊÔÅ ÇÒÁÆÉË. îÁÊÄÉÔÅ lim_{x→±∞} arctg x.

M25⋄8^∘. îÁÊÄÉÔÅ: Á) arcsin cos 2000 ; Â) cos arctg 2000 ; Œ) cos arcsin x . M25⋄9 (ÓÄŒÉÇ ÐÏ ÆÁÚÅ). œÓÑËÁÑ ÌÉ ÌÉÎÅÊÎÁÑ ËÏÍÂÉÎÁÃÉÑ a cos t + b sin t Ó ÆÉËÓÉÒÏŒÁÎÎÙÍÉ a; b ∈ R ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑÅÔÓÑ Œ ŒÉÄÅ ff cos(t + ’) Ó ÐÏÄÈÏÄÑÝÉÍÉ ÁÍÐÌÉÔÕÄÏÊ ff É ÆÁÚÏÊ ’?

M25⋄10 (ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÁÑ ÐÁÒÁÍÅÔÒÉÚÁÃÉÑ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ). ðÕÓÔØ ÐÒÏÅËÃÉÑ ÅÄÉÎÉÞÎÏÊ ÏËÒÕÖ- ÎÏÓÔÉ ÉÚ ÔÏÞËÉ (−1; 0) ÎÁ ÐÒÑÍÕÀ x = 1 ÐÅÒÅŒÏÄÉÔ ÔÏÞËÕ (x; y) Œ ÔÏÞËÕ (1; 2t). œÙÒÁÚÉÔÅ x É y Œ ŒÉÄÅ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ ÏÔ t É ÎÁÊÄÉÔÅ ÐÒÅÄÅÌÙ ÜÔÉÈ ÆÕÎËÃÉÊ ÐÒÉ t → ±∞. œÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÜÔÉ ÆÕÎËÃÉÉ ÚÁÄÁÀÔ ŒÚÁÉÍÎÏ ÏÄÎÏÚÎÁÞÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÍÅÖÄÕ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÍÉ ÔÏÞ- ËÁÍÉ ÐÒÑÍÏÊ x = 1 É ÏÔÌÉÞÎÙÍÉ ÏÔ (−1; 0) ÔÏÞËÁÍÉ ÅÄÉÎÉÞÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ÏÂÅ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ ËÏÔÏÒÙÈ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙ?

M25⋄11. ðÏÌØÚÕÑÓØ ÚÁÄ. M25⋄10, ŒÙÒÁÚÉÔÅ sin x, cos x É tg x ÞÅÒÅÚ tg (x⧸2). M25⋄12 (ÐÉÆÁÇÏÒÏŒÙ ÔÒÏÊËÉ). ðÏÌØÚÕÑÓØ ÚÁÄ. M25⋄10, ÎÁÐÉÛÉÔÅ ÆÕÎËÃÉÉ a(p; q), b(p; q) É c(p; q) ÐÒÉ ÐÏÄÓÔÁÎÏŒËÅ Œ ËÏÔÏÒÙÅ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÙÈ ÃÅÌÙÈ ÞÉÓÅÌ p; q ÂÕÄÕÔ ÐÏÌÕÞÁÔØÓÑ ŒÓÅ ŒÏÚ- ÍÏÖÎÙÅ ÃÅÌÙÅ ÒÅÛÅÎÉÑ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑ ðÉÆÁÇÏÒÁ a^2 + b^2 = c^2 É ÔÏÌØËÏ ÏÎÉ.

M25⋄13. ëÁËÉÍÉ ÎÅÒÁŒÅÎÓÔŒÁÍÉ ÓŒÑÚÁÎÙ x, sin x É tg x ÐÒÉ 0 ¡ x ¡ ß⧸2 ? M25⋄14. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÅ Á) ÔÒÉÇÏÎÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÅ Â) ÏÂÒÁÔÎÙÅ ÔÒÉÇÏÎÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÅ ÆÕÎËÃÉÉ^1 ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÙ ŒÓÀÄÕ ÎÁ ÓŒÏÅÊ ÏÂÌÁÓÔÉ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÑ.

M25⋄15. œÙÞÉÓÌÉÔÅ: Á) lim_{x→0} sin x x , Â) lim_{x→0} sin 3x 2x , Œ) lim_{x→0} tg x x , Ç) lim_{x→0}

1 − cos x x^2 ; Ä) lim_{x→0} arcsin x x , Å) lim_{x→0} arctg 2x sin 5x

, Ö) lim_{x→0}

3x arctg x 1 − cos x

, Ú) lim_{x→ß=2} cos x x sin(2x) . 1ÓÏŒÅÔ: ÎÁÞÎÉÔÅ Ó ÓÉÎÕÓÁ