Ňăšěňăšĺůěśłĺľ Ăŋăńĺğ, 9 łńăśś Ńĺśšőł Â 15 12 (ďőŕőńŋĺšěńĳŋżľ)

Ŕřěďěńĳŋżě šőůłĺ ňŋőęěśšć

Ŕřěďěńĳŋżě šőůłĺ. Šőůłă x_0 ∈ R ŋăğżćăěšś£ ŕřěďěńĳŋőľ šőůłőľ ňŋőęěśšćă M ⊂ R, ěśńĺ ń¿ąă£ ě-ě

ε-őłřěśšŋőśšĳ D_”(x_0) śőďěřęĺš łăłş¿-ŋĺąşďĳ šőůłş x∈M, őšńĺůŋş¿ őš x_0.

M15^1_2 ⋄1. Ŕőśšřőľšě ąěśłőŋěůŋőě ňŋőęěśšćő M ⊂ R , ňŋőęěśšćő ŕřěďěńĳŋżţ šőůěł łőšőřőčő:

ă) ŕşśšő; ą) śőśšőĺš ĺğ őďŋőľ šőůłĺ; ć) śőśšőĺš ĺğ ďćşţ šőůěł; č) śőćŕăďăěš ś Z⊂ R. M15^1_2 ⋄2. Ňőęěš ńĺ ňŋőęěśšćő ŕřěďěńĳŋżţ šőůěł ążšĳ ňŋőęěśšćőň ćśěţ ůĺśěń ćĺďă 1=k ś k ∈ N? M15^1_2 ⋄3. Ňőęěš ńĺ ąěśłőŋěůŋőě őčřăŋĺůěŋŋőě ňŋőęěśšćő ŋě ĺňěšĳ ŕřěďěńĳŋżţ šőůěł?

Ğăňłŋşšżě ňŋőęěśšćă. Ňŋőęěśšćő Z ⊂ R ŋăğżćăěšś£ ğăňłŋşšżň, ěśńĺ őŋő śőďěřęĺš ćśě śćőĺ ŕřě-

ďěńĳŋżě šőůłĺ (ć ůăśšŋőśšĺ, ěśńĺ ĺţ ş ŋěčő ćőőąźě ŋěš). Ŋěŕşśšżě őčřăŋĺůěŋŋżě ğăňłŋşšżě ňŋőęěśšćă ŋăğżćă¿šś£ łőňŕăłšăňĺ.

M15^1_2 ⋄4^ffi. Ďőłăęĺšě, ůšő őšřěğőł ĺ ŕř£ňă£ | ğăňłŋşšż, ă ĺŋšěřćăń ĺ őšłřżšżľ ńşů | ŋěš.

Ążćă¿š ńĺ ďĺśłřěšŋżě ŋěğăňłŋşšżě ňŋőęěśšćă? M15^1_2 ⋄5^ffi. Ążćă¿š ńĺ ąěśłőŋěůŋżě ďĺśłřěšŋżě łőňŕăłšż?

M15^1_2 ⋄6^ffi. Řăğąĺćăěšś£ ńĺ őšřěğőł ć őąžěďĺŋěŋĺě ďćşţ ŋěŕěřěśěłă¿źĺţś£ ŋěŕşśšżţ ğăňłŋşšżţ ňŋőęěśšć? Ŕěřěůĺśńĺšě ćśě őďŋőćřěňěŋŋő őšłřżšżě ĺ ğăňłŋşšżě ŕőďňŋőęěśšćă ć R.

M15^1_2 ⋄7. Ďőłăęĺšě, ůšő ňŋőęěśšćő Z ⊂ R ğăňłŋşšő šőčďă ĺ šőńĳłő šőčďă, łőčďă ěčő ďőŕőńŋě-

ŋĺě R \ Z = { x ∈ R | x ∉ Z } őšłřżšő.

M15^1_2 ⋄8. Ďőłăęĺšě, ůšő ŕěřěśěůěŋĺě ń¿ąőčő ŋăąőřă ğăňłŋşšżţ ňŋőęěśšć ğăňłŋşšő. M15^1_2 ⋄9. Ďőłăęĺšě, ůšő őąžěďĺŋěŋĺě łőŋěůŋőčő ŋăąőřă ğăňłŋşšżţ ňŋőęěśšć ğăňłŋşšő. Šăł ńĺ ¡šő ďń£ ąěśłőŋěůŋżţ ŋăąőřőć?

M15^1_2 ⋄10 (ńěňňă ő ćńőęěŋŋżţ łőňŕăłšăţ). Ďőłăęĺšě, ůšő ń¿ąă£ ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšĳ ćńőęěŋŋżţ łőňŕăłšőć Ł_1 ⊃ Ł_2 ⊃ K_3 ⊃ · · · ĺňěěš ŋěŕşśšőě ŕěřěśěůěŋĺě: T K_˚ ≠ ?.

M15^1_2 ⋄11^* (ńěňňă ő łőŋěůŋőň ŕőłřżšĺĺ). Ďőłăęĺšě, ůšő K ⊂ R łőňŕăłš šőčďă ĺ šőńĳłő šőčďă, łőčďă ń¿ąőě ěčő ŕőłřżšĺě ĺŋšěřćăńăňĺ śőďěřęĺš łőŋěůŋőě ŕőďŕőłřżšĺě.

Łăŋšőřőćő ňŋőęěśšćő. Őŕřěďěńĺň ŕő ĺŋďşłűĺĺ ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšĳ łőňŕăłšőć K_˚ ⊂ [0, 1] śńěďş¿-

źĺň őąřăğőň. Łăęďżľ K_˚ £ćń£ěšś£ őąžěďĺŋěŋĺěň 2^˚ őšřěğłőć: K_{˚+1} ŕőńşůăěšś£ ĺğ K_˚ ćżłĺďżćăŋĺěň őšłřżšőľ (š. ě. ąěğ łőŋűěćżţ šőůěł) śřěďŋěľ šřěšĺ ĺğ łăęďőčő őšřěğłă, ćţőď£źěčő ć K_˚, ă K_0 = [0, 1]. Ŕěřěśěůěŋĺě K^{def}= T_˚ K_˚ ŋăğżćăěšś£ łăŋšőřőćżň ňŋőęěśšćőň (ć ůěśšĳ Čěőřčă Łăŋšőřă). Ĺŋăůě K ⊂ [0, 1]

ňőęŋő őŕřěďěńĺšĳ łăł ňŋőęěśšćő ćśěţ ůĺśěń – ∈ [0, 1], łőšőřżě ć šřőĺůŋőľ śĺśšěňě śůĺśńěŋĺ£ ňőęŋő ğăŕĺśăšĳ ŕřĺ ŕőňőźĺ ąďď, ŋě śőďěřęăźěľ 1, ŕřĺů-ěň ŋě šřěąşěšś£, ůšőąż ¡šă ğăŕĺśĳ ążńă śšăŋďăřšŋőľ (š. ě. őŋă ňőęěš őłăŋůĺćăšĳś£ ŋă őďŋĺ ďćőľłĺ).

M15^1_2 ⋄12. Ďőłăęĺšě, ůšő łăŋšőřőćő ňŋőęěśšćő ĺňěěš ňőźŋőśšĳ łőŋšĺŋşşňă, ŋő ŕőłřżćăěšś£ łőŋěůŋżň ŋăąőřőň ĺŋšěřćăńőć śő śłőńĳ şčőďŋő ňăńőľ śşňňőľ ďńĺŋ.

M15^1_2 ⋄13. Śőďěřęĺš ńĺ łăŋšőřőćő ňŋőęěśšćő: ă) ĺŋšěřćăńż? ą) ĺğőńĺřőćăŋŋżě šőůłĺ? Łőŋďěŋśăűĺ£ ŋěśů-ěšŋżţ ňŋőęěśšć. İńěňěŋš a ∈ M ŕřőĺğćőńĳŋőčő ŋěśů-ěšŋőčő ňŋőęěśšćă M ⊂ R

ŋăğżćăěšś£ ěčő šőůłőľ łőŋďěŋśăűĺĺ, ěśńĺ D_”(a) ∩ M ŋěśů-ěšŋő ∀ ε > 0.

M15^1_2 ⋄14^*. Ďőłăęĺšě, ůšő ňŋőęěśšćő šőůěł b ∈ M, ŋě £ćń£¿źĺţś£ šőůłăňĺ łőŋďěŋśăűĺĺ, łőŋěůŋő ĺńĺ śů-ěšŋő.

M15^1_2 ⋄15^*. Ňőęěš ńĺ ňŋőęěśšćő šőůěł łőŋďěŋśăűĺĺ ĺňěšĳ ĺğőńĺřőćăŋŋżě šőůłĺ? M15^1_2 ⋄16^*. Ďőłăęĺšě, ůšő ňŋőęěśšćő šőůěł łőŋďěŋśăűĺĺ ğăňłŋşšő.

M15^1_2 ⋄17^*. Ďőłăęĺšě, ůšő ń¿ąőě ğăňłŋşšőě ŕőďňŋőęěśšćő ć R ĺńĺ ŕşśšő, ĺńĺ łőŋěůŋő, ĺńĺ śů-ěšŋő, ĺńĺ ĺňěěš ňőźŋőśšĳ łőŋšĺŋşşňă.