Ňăšěňăšĺůěśłĺľ Ăŋăńĺğ, 9 łńăśś Ńĺśšőł Â 11 12 (ďőŕőńŋĺšěńĳŋżľ)

Ŕřőśšżě ůĺśńă ĺ řăğńőęěŋĺě ŋă ňŋőęĺšěńĺ

Ůĺśńő p∈Zŋăğżćăěšś£ ŕřőśšżň, ěśńĺ őŋő ďěńĺšś£ šőńĳłő ŋă ±1 ĺ ±p.

M11^1_2 ⋄1. Ŋăľďĺšě ćśě ŕřőśšżě ůĺśńă, łőšőřżě őďŋőćřěňěŋŋő ŕřěďśšăćń£¿šś£ ć ćĺďě śşňňż ĺ ć ćĺďě řăğŋőśšĺ ďćşţ ŕřőśšżţ ůĺśěń.

M11^1_2 ⋄2. Ďőłăęĺšě, ůšő ŕřőśšżţ ůĺśěń ąěśłőŋěůŋő ňŋőčő.

M11^1_2 ⋄3. Śşźěśšćş¿š ńĺ ŋă ůĺśńőćőľ ŕř£ňőľ śłőńĳ şčőďŋő ďńĺŋŋżě őšřěğłĺ, ŋě śőďěřęăźĺě ŋĺ őďŋőčő ŕřőśšőčő ůĺśńă?

M11^1_2 ⋄4^*. Ćěřŋő ńĺ, ůšő śřěďĺ ůĺśěń ćĺďă ă) 2^{2k} −1 ą) 1 k

z }| {

00 . . . 00 3 ć) k

z }| {

33 . . . 33 1 ĺňěěšś£ ąěśłőŋěůŋő ňŋőčő śőśšăćŋżţ?

M11^1_2 ⋄5 (őśŋőćŋőě śćőľśšćő ŕřőśšżţ ůĺśěń). Ŕşśšĳ p ∈Zŕřőśšőě. Ďőłăęĺšě, ůšő ∀ a, b∈Z ŕřőĺğćěďěŋĺě ab ďěńĺšś£ ŋă p šőńĳłő ěśńĺ a ĺńĺ b ďěńĺšś£ ŋă p. Ążćă¿š ńĺ ŋěŕřőśšżě ůĺśńă p ś šăłĺň śćőľśšćőň?

M11^1_2 ⋄6. Ŕşśšĳ p > 0 ŕřőśšőě. Śşźěśšćş¿š ńĺ x, y ∈ N : x^2 = p y^2?

M11^1_2 ⋄7^*. Śşźěśšćş¿š ńĺ n ¿ 1 řăğńĺůŋżţ ŕřőśšżţ ůĺśěń p_1, p_2, . . . , p_n ĺ řăűĺőŋăńĳŋżě ůĺśńă

λ_1, λ_2, . . . , λ_n , ďń£ łőšőřżţ λ_1 √ p_1 + λ_2 √ p_2 + · · · + λ_n √ p_n řăűĺőŋăńĳŋő? İšő ćěśĳňă šřşďŋă£ ğăďăůă. Ŕőŕżšăľšěśĳ řěÿĺšĳ ě-ě ţőš£ ąż ďń£ n = 1, 2, 3.

M11^1_2 ⋄8 (ťăłšőřĺăńĳŋőśšĳ Z). Ďőłăęĺšě, ůšő ń¿ąőě űěńőě ůĺśńő z ňőęŋő ŕřěďśšăćĺšĳ ć ćĺďě ŕřőĺğćěďěŋĺ£ z = ±p_1p_2p_3 · · · p_s, ć łőšőřőň ćśě śőňŋőęĺšěńĺ śşšĳ ŋăšşřăńĳŋżě ŕřőśšżě ůĺśńă (ŋě őą£ğăšěńĳŋő řăğŋżě), ĺ ń¿ążě ďćă šăłĺţ řăğńőęěŋĺ£ (ŋăŕřĺňěř, ŕőńşůěŋŋżě řăğŋżňĺ śŕőśőąăňĺ) ňőčşš řăğńĺůăšĳś£ šőńĳłő ŕőř£ďłőň śńěďőćăŋĺ£ ňŋőęĺšěńěľ.

M11^1_2 ⋄9. Řăğńőęĺšě ŋă ŕřőśšżě ňŋőęĺšěńĺ ćśě ůĺśńă A, B ĺğ ğăď. M3⋄6. M11^1_2 ⋄10. Śłőńĳłő řăğńĺůŋżţ ŋăšşřăńĳŋżţ ďěńĺšěńěľ ş ůĺśńă: ă) 27; ą) 35; ć) 67500;

č) p^{m1}_1 p^{m2}_2 p^{m3}_3 · · · p^{ms}_s (p_ν | ŕőŕăřŋő řăğŋżě ŕřőśšżě).

M11^1_2 ⋄11. Ŋăľďĺšě ćśě łřăšŋżě 30 ůĺśńă c řőćŋő šřĺďűăšĳ¿ ŋăšşřăńĳŋżňĺ ďěńĺšěń£ňĺ. M11^1_2 ⋄12^*. Ŕěřěůĺśńĺšě ćśě n ∈N, ĺňě¿źĺě ŋě ňěŋěě √ n ŋăšşřăńĳŋżţ ďěńĺšěńěľ.

Ťşŋłűĺ£ İľńěřă. Őąőğŋăůĺň ůěřěğ φ(n) łőńĺůěśšćő őąřăšĺňżţ ůĺśěń ć n-ăřĺťňěšĺłě (š. ě. łőńĺůěśšćő

ćśěţ ŋě ŕřěćőśţőď£źĺţ n ŋăšşřăńĳŋżţ ůĺśěń, ćğăĺňŋő ŕřőśšżţ ś n, śň. ğăď. M11⋄12). Őšőąřăęěŋĺě n → φ(n) ŋăğżćăěšś£ ťşŋłűĺěľ İľńěřă.

M11^1_2 ⋄13. Ĺğőąřăğĺň ůĺśńă n-ăřĺťňěšĺłĺ Z/nZ šőůłăňĺ, ğăťĺłśĺřşěň łăłőě-ńĺąő őďŋő ůĺśńő a ∈ Z/nZ, ĺ ĺğ łăęďőľ šőůłĺ x ∈ Z/nZ ŕřőćěď-ěň śšřěńłş ć šőůłş ax. Ďőłăęĺšě, ůšő ěśńĺ a őąřăšĺň, šő ŋă ¡šőľ łăřšĺŋłě ďćĺęěŋĺě ŕő śšřěńłăň řăśŕăďăěšś£ ŋă ŋěŕěřěśěłă¿źĺěś£ űĺłńż, ŕřĺů-ěň łăęďżľ űĺłń, śőďěřęăźĺľ ţőšĳ őďŋő őąřăšĺňőě ůĺśńő, ćěśĳ śőśšőĺš ĺğ őąřăšĺňżţ ůĺśěń, ĺ ćśě űĺłńż, śőśšő£źĺě ĺğ őąřăšĺňżţ ůĺśěń, ĺňě¿š őďĺŋăłőćş¿ ďńĺŋş.

M11^1_2 ⋄14 (šěőřěňă İľńěřă). Ĺśŕőńĳğş£ ŕřěďżďşźş¿ ğăďăůş, ďőłăęĺšě, ůšő ďń£ ń¿ążţ ćğăĺňŋő ŕřőśšżţ a, b ∈ N ůĺśńő a^{φ(b)} ĺňěěš őśšăšőł 1 őš ďěńěŋĺ£ ŋă b.

M11^1_2 ⋄15. Ćżůĺśńĺšě φ(n) ďń£ ă) n = 36 ą) n = p^k (p { ŕřőśšőě) ć) n = p_1p_2p_3 · · · p_s č^*) n = p^{m1}_1 p^{m2}_2 p^{m3}_3 · · · p^{ms}_s (p_ν ŕőŕăřŋő řăğŋżě ŕřőśšżě).