Ňăšěňăšĺůěśłĺľ Ăŋăńĺğ, 9 łńăśś Ńĺśšőł Â 6

Čěőňěšřĺůěśłĺě ŕřőčřěśśĺĺ

Ć ąăŋłě ęĺćşš ąăłšěřĺĺ ĺ łăęďżľ ďěŋĳ ĺţ ůĺśńő şďćăĺćăěšś£, šăł ůšő ğă ŋěďěń¿ ąăŋłă ğăŕőńŋ£ěšś£ ąăłšěřĺ£ňĺ űěńĺłőň. Ğă śłőńĳłő ďŋěľ ąăłšěřĺĺ ğăŕőńŋ£š ŕőńąăŋłĺ?

Čěőňěšřĺůěśłă£ ŕřőčřěśśĺ£ | ¡šő (łőŋěůŋżľ ĺńĺ ąěśłőŋěůŋżľ) ŋăąőř ğăŋşňěřőćăŋŋżţ ŋěŋşńěćżţ

ůĺśěń . . . , g_1, g_2, g_3, . . ., ć łőšőřőň őšŋőÿěŋĺě q = g_k/g_{k−1} ňěęďş ďćşň£ śőśěďŋĺňĺ ůĺśńăňĺ őďĺŋăłőćő ďń£ ćśěţ k; őŋő ŋăğżćăěšś£ ğŋăňěŋăšěńěň ŕřőčřěśśĺĺ.

M6⋄1^∘. Ąşďěš ńĺ čěőňěšřĺůěśłőľ ŕřőčřěśśĺěľ ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšĳ, k-šżľ ůńěŋ łőšőřőľ řăćěŋ:

ă) 0, 0 . . . 0_{| {z }} k 3; ą) 3^{−k}; ć) 33 . . . 3_{| {z }} k ; č)^k √ 3; ď) g^′_k · g^{′′}_k , čďě g^′_k, g^{′′}_k { čěőňěšřĺůěśłĺě ŕřőčřěśśĺĺ;

ě) ϑ^{ak} , čďě ϑ ≠ 0, ĺ a_k | ăřĺťňěšĺůěśłă£ (śłăęěň, űěńőůĺśńěŋŋă£) ŕřőčřěśśĺ£. M6⋄2. Ňőęŋő ńĺ řăğąĺšĳ N ć őąžěďĺŋěŋĺě ă) łőŋěůŋőčő ą) ąěśłőŋěůŋőčő ŋăąőřă ŕőŕăřŋő ŋěŕěřěśěłă¿źĺţś£ ąěśłőŋěůŋżţ čěőňěšřĺůěśłĺţ ŕřőčřěśśĺľ?

M6⋄3. Łăłĺě ĺğ ŕěřěůĺśńěŋŋżţ ŋĺęě śćőľśšć ŋăąőřă ŕőńőęĺšěńĳŋżţ ůĺśěń g_0, g_1, . . . , g_n ŋěőąţőďĺňż, ă łăłĺě ďőśšăšőůŋż ďń£ šőčő, ůšőąż ¡šőš ŋăąőř ążń čěőňěšřĺůěśłőľ ŕřőčřěśśĺěľ?

ă) ń¿ąőľ ¡ńěňěŋš (łřőňě łřăľŋĺţ) ěśšĳ śřěďŋěě čěőňěšřĺůěśłőě ďćşţ śőśěďŋĺţ; ą) g^2_i = g_{i−2}g_{i+2} ŕřĺ ćśěţ 2 6 i 6 n − 2 ; ć) g_ig_{n−i} őďĺŋăłőćő ďń£ ćśěţ 0 6 i 6 n .

M6⋄4. Ćěřŋő ńĺ, ůšő a^m − b^m ďěńĺšś£ ŋă (a − b), ąşďě ¡šă řăğŋőśšĳ ŋěŋşńěćă£? Ěśńĺ ďă, šő ůěňş řăćŋő ůăśšŋőě? Ůšő ňőęŋő şšćěřęďăšĳ ŕřő a^m + b^m?

M6⋄5. Ćżůĺśńĺšě śşňňş 1 + x + x^2 + · · · + x^n. Őąőąźěŋĺě: ćżřăğĺšě śşňňş ćśěţ ¡ńěňěŋšőć łőŋěůŋőľ čěőňěšřĺůěśłőľ ŕřőčřěśśĺĺ ůěřěğ ŋăůăńĳŋżľ ůńěŋ, łőńĺůěśšćő śńăčăěňżţ ĺ ğŋăňěŋăšěńĳ.

M6⋄6. Ŋăľďĺšě śşňňż: ă) 1+2 q+3 q^2 + � � � +(n+1) q^n ą) 1�2+2�3 q+3�4 q^2+ � � � +(n+1)(n+2) q^n. M6⋄7. Ĺğ ŕşŋłšă A ć ŕşŋłš B śő śłőřőśšĳ¿ 5 łň/ůăś ćżÿěń Šőń£, ă ůěřěğ šřĺ ůăśă ćśńěď ğă ŋĺň śő śłőřőśšĳ¿ 7 łň/ůăś őšŕřăćĺńś£ Łőń£ ĺ { śő śłőřőśšĳ¿ 12 łň/ůăś { ěčő śőąăůłă Ęşůłă, łőšőřă£ ďőčŋăńă Šőń¿, ňčŋőćěŋŋő řăğćěřŋşńăśĳ ĺ ŕőąěęăńă ŋăğăď ł Łőńě, ćśšřěšĺć ěčő, śŋőćă řăğćěřŋşńăśĳ ĺ śŋőćă ďőčŋăńă Šőń¿ ĺ š. ď. Łăłőě řăśśšő£ŋĺě ŕřőąěęĺš Ęşůłă ŕőłă Łőń£ ďőčőŋĺš Šőń¿? Łăłă£ ŕřőčřěśśĺ£ ŕřĺ ¡šőň ŕřőśşňňĺřőćăńăśĳ?

M6⋄8. Ďőčŋăć Šőń¿, Łőń£ śšăń ďěńĺšĳś£ ś ŋĺň ğăćšřăłőň: ć ŕěřćş¿ ňĺŋşšş őŋ řăğďěńĺń ěčő ŕőŕőńăň ĺ şśŕěń śžěśšĳ šřěšĳ śćőěľ ŕőńőćĺŋż, ă Šőń£ śćő¿ { űěńĺłőň. Ć śńěďş¿źĺě ŕőńňĺŋşšż Łőń£ řăğďěńĺń ŕőŕőńăň őśšăšłĺ śćőěľ ďőńĺ ĺ őŕ£šĳ şśŕěń śžěśšĳ šřěšĳ, ă Šőń£ { ćś-ě. Ďăńěě ŕřőűěśś ŕőćšőř£ńś£ (ĺ łăęďă£ śńěďş¿źă£ śšăďĺ£ ŕřőĺśţőďĺńă ćďćőě ążśšřěě ŕřěďżďşźěľ). Ůěřěğ łăłőě ćřěň£ ğăćšřăł ąşďěš śžěďěŋ ĺ łăłă£ ěčő ůăśšĳ ďőśšăŋěšś£ Łőńě, ă łăłă£ { Šőńě?

M6⋄9. Ŋăğőć-ěň śşňňőľ ąěśłőŋěůŋőľ şążćă¿źěľ ŕőńőęĺšěńĳŋőľ čěőňěšřĺůěśłőľ ŕřőčřěśśĺĺ

g_0, g_1, g_2, . . . ŋăĺňěŋĳÿěě ůĺśńő, ąőńĳÿěě ń¿ąőľ łőŋěůŋőľ śşňňż g_0 + · · · + g_n. Ďőłăęĺšě, ůšő šăłőě ůĺśńő śşźěśšćşěš ĺ ćżřăğĺšě ěčő ůěřěğ ŋăůăńĳŋżľ ůńěŋ ĺ ğŋăňěŋăšěńĳ ŕřőčřěśśĺĺ.

M6⋄10. Ł ąőńĳÿěňş łăšěšş ŕř£ňőşčőńĳŋőčő šřěşčőńĳŋĺłă śő śšőřőŋăňĺ 1, 2, √ 3 ŕőďłńěĺńĺ řăćŋş¿ ěňş ŕő ďńĺŋě čĺŕőšěŋşğş ŕőďőąŋőčő šřěşčőńĳŋĺłă. Ğăšěň ł ąőńĳÿěňş łăšěšş ćšőřőčő šřěşčőńĳŋĺłă ăŋăńőčĺůŋżň őąřăğőň ŕőďłńěĺńĺ čĺŕőšěŋşğş šřěšĳěčő šřěşčőńĳŋĺłă, ŕőďőąŋőčő ŕěřćżň ďćşň, ĺ šăł ďăńěě ďő ąěśłőŋěůŋőśšĺ. Ůěňş řăćŋă ŕńőźăďĳ ŕőńşůă¿źěčőś£ ğăćĺšłă?

M6⋄11. Ćśěčďă ńĺ ŕřĺ ďěńěŋĺĺ ŋăšşřăńĳŋżţ ůĺśěń ÀşčőńłőňÁ ŕőńşůĺšś£ ńĺąő łőŋěůŋă£, ńĺąő ąěśłőŋěůŋă£ ŕěřĺőďĺůěśłă£ ďěś£šĺůŋă£ ďřőąĳ? Ňőęŋő ńĺ šăłĺň őąřăğőň ŕőńşůĺšĳ ďřőąĺ ă) 0, 575757 . . . ; ą) 19, 9919991999 . . . ; ć) 2, 43575757 . . . ?

M6⋄12. Ďőłăęĺšě, ůšő ŕěřĺőďĺůěśłă£ ďřőąĳ 0, a_1 . . . a_n b_1 . . . b_m b_1 . . . b_m . . . ěśšĳ řěğşńĳšăš ďěńěŋĺ£ ůĺśńă a_1 . . . a_n b_1 . . . b_m − a_1 . . . a_n ŋă ůĺśńő 9 . . . 9_{| {z }} m 0 . . . 0

| {z }

n .