Ňăšěňăšĺůěśłĺľ Ăŋăńĺğ, 9 łńăśś Ńĺśšőł Â 3

ŊŐĎ, ŊŐŁ ĺ ďěńěŋĺě ś őśšăšłőň

Ć řěÿěŋĺ£ţ ğăďăů ¡šőčő ńĺśšłă śńőćőśőůěšăŋĺ£ Àŕřőśšőě ůĺśńőÁ ĺ Àŕřőśšżě ňŋőęĺšěńĺÁ ğăŕřěźěŋż.

Ŕřőÿş | ğăąşďĳ ćś-ě, ůěňş šż şůĺńś£ ć ÿłőńě; ŕőšőňş ůšő šż ¡šőňş ŋě ŋăşůĺńś£. (İ. Ńăŋďăş, ÀŐśŋőćż ăŋăńĺğăÁ)

M3⋄1ffi. Łăłőě ŋăĺňěŋĳÿěě řăśśšő£ŋĺě ňőęŋő őšńőęĺšĳ őš ďăŋŋőľ šőůłĺ ŋă ŕř£ňőľ, ŕőńĳğş£śĳ

ďćşň£ ÿăąńőŋăňĺ (ąěğ ďěńěŋĺľ) ďńĺŋż ă) 13 śň ĺ 29 śň ; ą) 21 śň ĺ 30 śň ?

M3⋄2. Ŕşśšĳ A; B ∈ Z| ďćă ťĺłśĺřőćăŋŋżţ űěńżţ ůĺśńă. Őąőğŋăůĺň ůěřěğ I ⊂ Zňŋőęěśšćő

ćśěţ ůĺśěń n, łőšőřżě ňőęŋő őšńőęĺšĳ ŋă ůĺśńőćőľ ŕř£ňőľ őš ŋşń£, ĺśŕőńĳğş£ ÿăąńőŋż^1 A ĺ B. Ŕşśšĳ D | ¡šő ŋăĺňěŋĳÿěě ŕőńőęĺšěńĳŋőě ůĺśńő ć I. Ćěřŋő ńĺ, ůšő:

ă) A, B, ă šăłęě śşňňż, řăğŋőśšĺ ĺ ń¿ążě űěńżě łřăšŋżě ůĺśěń ĺğ I ńěęăš ć I ? ą) Ćśě ůĺśńă ĺğ I (ć ůăśšŋőśšĺ, A ĺ B) ŋăűěńő ďěń£šś£ ŋă D ?

ć) Ćśě ůĺśńă ĺğ I (ć ůăśšŋőśšĺ, D) ŋăűěńő ďěń£šś£ ŋă ń¿ąőľ őąźĺľ ďěńĺšěńĳ ůĺśěń A ĺ B ? ŊŐĎ ĺ ŊŐŁ. Ŋăĺąőńĳÿěě ŋăšşřăńĳŋőě ůĺśńő D, łőšőřőě ďěńĺš łăęďőě ĺğ ůĺśěń A_1, A_2, . . ., A_n , ŋăğż-

ćăěšś£ ĺţ ŋăĺąőńĳÿĺň őąźĺň ďěńĺšěńěň ĺ őąőğŋăůăěšś£ ŋőď(A_1, A_2, . . ., A_n). Ăŋăńőčĺůŋő, ŋăĺňěŋĳÿěě ŋăšşřăńĳŋőě ůĺśńő K, łőšőřőě ďěńĺšś£ ŋă ćśě ůĺśńă A_i ŋăğżćăěšś£ ĺţ ŋăĺňěŋĳÿĺň őąźĺň łřăšŋżň ĺ őąőğŋăůăěšś£ ŋőł(A_1, A_2, . . ., A_n).

M3⋄3. Řăśśşęďă£ łăł ć ğăď. M3⋄2, ŕőłăęĺšě, ůšő ŋőď(A_1; A_2; : : : ; A_n) ďěńĺšś£ ŋăűěńő ŋă ń¿ąőľ

ďřşčőľ őąźĺľ ďěńĺšěńĳ ůĺśěń A_1; A_2; : : : ; A_n ĺ ŕřěďśšăćń£ěšś£ ć ćĺďě z_1A_1 + z_2A_2 + · · · + z_nA_n ś űěńżňĺ z_ν . Ćěřŋő ńĺ, ůšő ŋőď(A ± B; B) = ŋőď(A; B)?

M3⋄4. Ďőłăęĺšě, ůšő ŋőł(A_1; A_2; : : : ; A_n) ďěńĺš ŋăűěńő ń¿ąőě ďřşčőě őąźěě łřăšŋőě ůĺśěń A_i

ĺ ůšő ŋőł(A; B) · ŋőď(A; B) = A · B.

M3⋄5 (ăńčőřĺšň Ěćłńĺďă). Ŕşśšĳ A > B | ďćă ťĺłśĺřőćăŋŋżţ ŋăšşřăńĳŋżţ ůĺśńă. Őŕřě-

ďěńĺň ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšĳ ůĺśěń E_0 ; E_1 ; E_2 ; E_3 ; : : : ŕřăćĺńăňĺ: E_0 = A, E_1 = B, E_k = (őśšăšłş őš ďěńěŋĺ£ E_k�_2 ŋă E_k�_1) ŕřĺ k ¿ 2. Ďőłăęĺšě, ůšő ćśě ůĺśńă E_ν ńěęăš ć ňŋőęěśšćě I ĺğ ğăď. M3⋄2 ĺ ňőŋőšőŋŋő şążćă¿š ďő šěţ ŕőř, ŕőłă őůěřěďŋőě E_{ν+1} ŋě őąřăšĺšś£ ć ŋşńĳ (š. ě. ŕőłă E_ν�_1 ŋě řăğďěńĺšś£ ŋăűěńő ŋă E_ν ). Łăł ść£ğăŋő ¡šő ŕőśńěďŋěě ŋěŋşńěćőě E_ν ś

ŋőď(A; B)?

M3⋄6. Ćżůĺśńĺšě ŋőď(A; B) ĺ ŕőďąěřĺšě űěńżě x, y šăł, ůšőąż x A + y B = ŋőď(A; B), ďń£

śńěďş¿źĺţ ŕăř (A; B): ă) ( 17 ; 13 ) ; ą) ( 44 863 ; 70 499 ) ; ć) ( 8 385 403 ; 2 442 778 ) .

Ćğăĺňŋă£ ŕřőśšőšă. Ěśńĺ ŋőď(a, b) = 1 ďń£ a, b 2 Z, šő ůĺśńă a, b ŋăğżćă¿šś£ ćğăĺňŋő ŕřőśšżňĺ.

M3⋄7. Ďőłăęĺšě, ůšő ćğăĺňŋă£ ŕřőśšőšă a ĺ b řăćŋőśĺńĳŋă śşźěśšćőćăŋĺ¿ šăłĺţ x; y ∈ Z, ůšő

a x + b y = 1, ĺ řăćŋőśĺńĳŋă ćőğňőęŋőśšĺ ŕřěďśšăćĺšĳ ń¿ąőľ z ∈ Zć ćĺďě z = a · k + b · m ś ŕőďţőď£źĺňĺ k; m ∈ Z.

M3⋄8. Ŕşśšĳ c ćğăĺňŋő ŕřőśšő ś a, ă b { ń¿ąőě. Ďőłăęĺšě, ůšő

ă) ěśńĺ ŕřőĺğćěďěŋĺě ab ďěńĺšś£ ŋă c, šő b ďěńĺšś£ ŋă c; ą) ěśńĺ b ďěńĺšś£ łăł ŋă a, šăł ĺ ŋă c, šő b ďěńĺšś£ ĺ ŋă ŕřőĺğćěďěŋĺě ac.

M3⋄9. Ćěřŋő ńĺ, ůšő ŋěśőłřăšĺňă£ ďřőąĳ p=q (čďě p∈Z; q ∈N) ňőęěš ążšĳ łőřŋěň ňŋőčőůńěŋă

a_0x^n + a_1x^n�^1 + · · · + a_n�_1x + a_n ś űěńżňĺ łő¡ťťĺűĺěŋšăňĺ, šőńĳłő ěśńĺ a_0 . q ĺ a_n . p?

M3⋄10. Ćěřŋő ńĺ, ůšő ŋőł(a; b)Œa ĺ ŋőł(a; b)Œb ćğăĺňŋő ŕřőśšż ŕřĺ ń¿ążţ a; b ∈ N? M3⋄11. Ćěřŋő ńĺ, ůšő ∀ a ∈ N śşźěśšćşěš ąěśłőŋěůŋő ňŋőčő b ∈ N, šăłĺţ ůšő b + a ĺ b − a

ćğăĺňŋő ŕřőśšż? Ćśěčďă ńĺ ćğăĺňŋő ŕřőśšż a ĺ a + 1?

M3⋄12. Ŋăľďĺšě ćśě űěńżě řěÿěŋĺ£ şřăćŋěŋĺľ:

ă) 1537 x + 1387 y = 1 ą) 5 x + 7 y = 11 ć) 26 x + 32 y = 60 č) 169 x + 221 y = 26 M3⋄13. Ůěňş řăćŋő k-ě ŋăšşřăńĳŋőě ůĺśńő, őďŋőćřěňěŋŋő ďă¿źěě őśšăšłĺ:

ă) 1, 2, 3 őš ďěńěŋĺ£, śőőšćěšśšćěŋŋő, ŋă 2, 3 ĺ 5? ą) 2, 4, 6, 8 őš ďěńěŋĺ£, śőőšćěšśšćěŋŋő, ŋă 5, 9, 11 ĺ 14?

1ĺŋăůě čőćőř£, I śőśšőĺš ĺğ ćśěţ ůĺśěń n, ŕřěďśšăćĺňżţ ć ćĺďě n = k A + m B ś űěńżňĺ k ĺ m