Ňăšěňăšĺůěśłĺľ Ăŋăńĺğ, 9 łńăśś Ńĺśšőł Â 2

Śşňňĺřőćăŋĺě řăğŋőśšěľ

Ăřĺťňěšĺůěśłă£ ŕřőčřěśśĺ£ | ¡šő (łőŋěůŋżľ ĺńĺ ąěśłőŋěůŋżľ) ŋăąőř . . . , a_1, a_2, a_3, . . . ğăŋşňě-

řőćăŋŋżţ ůĺśěń, ć łőšőřőň řăğŋőśšĳ d = a_k − a_k�_1 ňěęďş ďćşň£ śőśěďŋĺňĺ ůĺśńăňĺ őďĺŋăłőćă ďń£ ćśěţ k; őŋă ŋăğżćăěšś£ řăğŋőśšĳ¿ ĺńĺ ŕřĺřăźěŋĺěň ŕřőčřěśśĺĺ.

M2⋄1ffi. Ąşďěš ńĺ ăřĺťňěšĺůěśłőľ ŕřőčřěśśĺěľ ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšĳ ś k-šżň ůńěŋőň, řăćŋżň:

ă) 1 1 . . . 1

| {z }

k , ą)^{1 + 2 + · · · + k} k , ć) k-šőňş ŋăšşřăńĳŋőňş ůĺśńş, őłăŋůĺćă¿źěňşś£ ŋă 13 ?

M2⋄2ffi. Ćżřăğĺšě n-šżľ ůńěŋ ŕřőĺğćőńĳŋőľ ăřĺťňěšĺůěśłőľ ŕřőčřěśśĺĺ ůěřěğ ŕěřćżľ ůńěŋ ĺ

řăğŋőśšĳ. Ůěňş řăćŋő 91-ě ŋăšşřăńĳŋőě ůĺśńő, ąőńĳÿěě 444, c őśšăšłőň 43 őš ďěńěŋĺ£ ŋă 57?

M2⋄3. Ć ŋěłőľ ăřĺťňěšĺůěśłőľ ŕřőčřěśśĺĺ a_m = −a_n ďń£ łăłĺţ-šő m < n. Ŕřĺ łăłĺţ m, n

¡šă ŕřőčřěśśĺ£ śőďěřęĺš ŋşńĳ ĺ ŕőď łăłĺň ŋőňěřőň?

M2⋄4ffi. Łăłĺě ĺğ ŕěřěůĺśńěŋŋżţ ŋĺęě śćőľśšć ŋăąőřă ůĺśěń a_0, a_1, . . . , a_n ŋěőąţőďĺňż, ă łăłĺě

| ďőśšăšőůŋż ďń£ šőčő, ůšőąż ¡šőš ŋăąőř ążń ăřĺťňěšĺůěśłőľ ŕřőčřěśśĺěľ?

ă) ń¿ąőľ ¡ńěňěŋš (łřőňě łřăľŋĺţ), ěśšĳ śřěďŋěě ăřĺťňěšĺůěśłőě ďćşţ śőśěďŋĺţ; ą) 2 a_i = a_i�_2 + a_{i+2} ŕřĺ ćśěţ 2 6 i 6 n − 2; ć) a_i = 2 a_i�_1 − a_i�_2 ŕřĺ ćśěţ 2 6 i 6 n; č) śşňňă a_i + a_n�_i őďŋă ĺ šă ęě ďń£ ćśěţ 0 6 i 6 n.

M2⋄5ffi. Ćżřăğĺšě śşňňş ćśěţ ¡ńěňěŋšőć łőŋěůŋőľ ăřĺťňěšĺůěśłőľ ŕřőčřěśśĺĺ^1 ă) ůěřěğ ďćă łřăľŋĺţ ůńěŋă ĺ łőńĺůěśšćő śńăčăěňżţ; ą) ůěřěğ ŋăůăńĳŋżľ ůńěŋ, łőńĺůěśšćő śńăčăěňżţ ĺ ŕřĺřăźěŋĺě.

M2⋄6. Ŋăľďĺšě śşňňş ćśěţ šř-ěţğŋăůŋżţ ůĺśěń ś őśšăšłőň 7 őš ďěńěŋĺ£ ŋă 43. M2⋄7. Ŕő śšřőłăň ĺ śšőńąűăň ŕř£ňőşčőńĳŋőľ šăąńĺűż řăğňěřă m × n śšő£š ăřĺťňěšĺůěśłĺě

ŕřőčřěśśĺĺ. Ŋăľďĺšě śşňňş ćśěţ ůĺśěń ć šăąńĺűě, ěśńĺ śşňňă ůěšżř-ěţ şčńőćżţ řăćŋă S.

M2⋄8. Łăł ść£ğăŋż ăřĺťňěšĺůěśłĺě ŕřőčřěśśĺĺ ś m-şčőńĳŋżňĺ ůĺśńăňĺ Ďĺőťăŋšă? Ůěňş řăć-

ŋő n-šőě m-şčőńĳŋőě ůĺśńő?

M2⋄9^*. Ňőęŋő ńĺ řăğąĺšĳ ňŋőęěśšćő ŋăšşřăńĳŋżţ ůĺśěń N ć őąžěďĺŋěŋĺě (ćőğňőęŋő, ąěś-

łőŋěůŋőčő) ŋăąőřă ŕőŕăřŋő ŋěŕěřěśěłă¿źĺţś£ ąěśłőŋěůŋżţ ăřĺťňěšĺůěśłĺţ ŕřőčřěśśĺľ ś řăğŋőśš£ňĺ d_1, d_2, . . . , şďőćńěšćőř£¿źĺňĺ ŋěřăćěŋśšćş 1/d_1 + 1/d_2 + · · · < 0, 9?

Śşňňĺřőćăŋĺě řăğŋőśšěľ. Ůăśšő śşňňş b_1 + b_2 + · · · + b_n şďă-ěšś£ ćżůĺśńĺšĳ, ŕřěďśšăćĺć łăęďőě

śńăčăěňőě ć ćĺďě řăğŋőśšĺ b_i = c_{i+1} − c_i ůĺśěń ŋěłőěčő ďřşčőčő ŋăąőřă c_1, c_2, . . ., c_{n+1} . Ąőńěě őąźĺň őąřăğőň ¡šă ĺďě£ ćżčń£ďĺš šăł: ğăňěŋĺň łăęďőě b_i ŕőďţőď£źěľ śşňňőľ b_i = ±c_{i1} ± c_{i2} ± · · · ± c_{imi} šăł, ůšőąż ŕřĺ ŕőďśšăŋőćłě ć ĺśţőďŋş¿ śşňňş b_1 + b_2 + · · · + b_n ą«őńĳÿă£ ůăśšĳ c_{ij} ńĺąő śőłřăźăńăśĳ, ńĺąő ńěčłő śłńăďżćăńăśĳ.

M2⋄10. Ćżůĺśńĺšě śşňňż: ă)^1_{1 · 2} +^1_{2 · 3} + · · · +^1_{n (n + 1)}; ą) 1 · 2 + 2 · 3 + · · · + n (n + 1);

ć)^1_{a1a2} +^1_{a2a3} + · · · +^1_{an} �1an ( a_1, a_2, . . . , a_n { ăřĺťňěšĺůěśłă£ ŕřőčřěśśĺ£ ś řăğŋőśšĳ¿ d);

č)^1_{1 · 2 · 3} +^1_{2 · 3 · 4} + · · · +^1_{n (n + 1) (n + 2)}; ď) 1 · 2 · 3 + 2 · 3 · 4 + · · · + n (n − 1) (n + 2);

ě)^1_{1 · 2 · 3 · 4} +^1_{2 · 3 · 4 · 5} + · · · +^1

n (n + 1) (n + 2) (n + 3) . M2⋄11. Ćżřăğĺšě (n+1)^k ĺ řăğŋőśšĳ (n+1)^k −n^k ć ćĺďě ňŋőčőůńěŋőć őš n ŕřĺ k = 1, 2, 3, 4, 5, 6. M2⋄12. Ŕőńĳğş£śĳ ŕřěďżďşźěľ ğăďăůěľ, ćżůĺśńĺšě śşňňş k-šżţ śšěŕěŋěľ ŕěřćżţ n ŋăšşřăńĳ-

ŋżţ ůĺśěń ďń£ k = 0, 1, 2, 3, 4.

1ŋă łńěšůăšőľ ąşňăčě ŕřőčřěśśĺ¿, śłăęěň, 2, 5, 8, 11, şďőąŋő řĺśőćăšĳ ć ćĺďě