íÁÔáÎ ÄÌÑ 10 â_2 ËÌÁÓÓÁ 179-Ê ÛËÏÌÙ ìÉÓÔÏË Ć 15^2_3 (ÄÏÐÏÌÎÉÔÅÌØÎÙÊ)

úÁÍËÎÕÔÙÅ, ËÏÍÐÁËÔÎÙÅ, ÎÅÓÞčÔÎÙÅ É ËÏÎÔÉÎÕÁÌØÎÙÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ.

úÁÍËÎÕÔÙÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ. íÎÏÖÅÓÔŒÏ Z ⊂ R ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÚÁÍËÎÕÔÙÍ, ÅÓÌÉ ÏÎÏ ÓÏÄÅÒÖÉÔ ŒÓÅ ÓŒÏÉ ÐÒÅ- ÄÅÌØÎÙÅ ÔÏÞËÉ^1. îÅÐÕÓÔÙÅ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÙÅ ÚÁÍËÎÕÔÙÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÎÁÚÙŒÁÀÔÓÑ ËÏÍÐÁËÔÁÍÉ.

M15^2_3 ⋄1^∘. úÁÍËÎÕÔÙ ÌÉ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ Á) [ 0 ; 1 ] Â) [ 0 ; 1 ) Œ) [ 0 ; ∞ ) Ç) ( 0 ; ∞ ) Ä) R. M15^2_3 ⋄2. ðÅÒÅÞÉÓÌÉÔÅ ŒÓÅ ÏÄÎÏŒÒÅÍÅÎÎÏ ÏÔËÒÙÔÙÅ É ÚÁÍËÎÕÔÙÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÁ Œ R. M15^2_3 ⋄3. òÁŒÎÏÓÉÌØÎÁ ÌÉ ÚÁÍËÎÕÔÏÓÔØ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ Z ⊂ R ÏÔËÒÙÔÏÓÔÉ ÅÇÏ ÄÏÐÏÌÎÅÎÉÑ R \ Z? M15^2_3 ⋄4. âÙŒÁÀÔ ÌÉ ÄÉÓËÒÅÔÎÙÅ Á) ÎÅÚÁÍËÎÕÔÙÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ? Â) ÂÅÓËÏÎÅÞÎÙÅ ËÏÍÐÁËÔÙ? M15^2_3 ⋄5. íÏÖÎÏ ÌÉ ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÔØ ÏÔÒÅÚÏË Œ ŒÉÄÅ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÑ ÄŒÕÈ ÅÇÏ ÎÅÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÈÓÑ ÎÅ- ÐÕÓÔÙÈ ÚÁÍËÎÕÔÙÈ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒ?

M15^2_3 ⋄6. úÁÍËÎÕÔÏ ÌÉ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÅ ÌÀÂÏÇÏ ÎÁÂÏÒÁ ÚÁÍËÎÕÔÙÈ ÍÎÏÖÅÓÔŒ? M15^2_3 ⋄7. úÁÍËÎÕÔÏ ÌÉ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅ Á) ËÏÎÅÞÎÏÇÏ Â) ÌÀÂÏÇÏ ÎÁÂÏÒÁ ÚÁÍËÎÕÔÙÈ ÍÎÏÖÅÓÔŒ? M15^2_3 ⋄8 (ÌÅÍÍÁ Ï ŒÌÏÖÅÎÎÙÈ ËÏÍÐÁËÔÁÈ). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÁÑ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ŒÌÏÖÅÎ- ÎÙÈ ËÏÍÐÁËÔÏŒ ë_1 ⊃ ë_2 ⊃ K_3 ⊃ · · · ÉÍÅÅÔ ÎÅÐÕÓÔÏÅ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÅ: ⋂ K_˚ ≠ ∅.

M15^2_3 ⋄9^* (ÌÅÍÍÁ Ï ËÏÎÅÞÎÏÍ ÐÏËÒÙÔÉÉ). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ K ⊂ R ËÏÍÐÁËÔ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÌÀÂÏÅ ÅÇÏ ÐÏËÒÙÔÉÅ ÉÎÔÅÒŒÁÌÁÍÉ ÓÏÄÅÒÖÉÔ ËÏÎÅÞÎÏÅ ÐÏÄÐÏËÒÙÔÉÅ.

ëÁÎÔÏÒÏŒÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ. ïÐÒÅÄÅÌÉÍ ÐÏ ÉÎÄÕËÃÉÉ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ŒÌÏÖÅÎÎÙÈ ËÏÍÐÁËÔÏŒ K_˚ ⊂ [0; 1], Œ ËÏÔÏÒÏÊ K_0 = [0; 1], Á K_{˚+1} ⊂ K_˚ (ÄÌÑ ŒÓÅÈ ˚ ⩾ 0) ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅÍ 2^˚ ÏÔÒÅÚËÏŒ É ÐÏÌÕÞÁÅÔÓÑ ÉÚ K_˚ ŒÙËÉÄÙŒÁÎÉÅÍ ÏÔËÒÙÔÏÊ ÓÒÅÄÎÅÊ ÔÒÅÔÉ ÉÚ ËÁÖÄÏÇÏ ÏÔÒÅÚËÁ, ŒÈÏÄÑÝÅÇÏ Œ K_˚ . ðÅÒÅÓÅÞÅÎÉÅ K^{def}= ⋂ ˚ K_˚ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ËÁÎÔÏÒÏŒÙÍ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏÍ. éÎÁÞÅ K ⊂ [0; 1] ÍÏÖÎÏ ÏÐÉÓÁÔØ ËÁË ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ŒÓÅÈ ÞÉÓÅÌ κ ∈ [0; 1] , ËÏÔÏÒÙÅ ÍÏÖÎÏ ÚÁÐÉÓÁÔØ ÔÒÏÉÞÎÏÊ ÄÒÏÂØÀ, ÎÅ ÓÏÄÅÒÖÁÝÅÊ 1 (ÎÅ ÏÂÑÚÁÔÅÌØÎÏ ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÏÊ).

M15^2_3 ⋄10. åÓÔØ ÌÉ Õ K Á) ÉÚÏÌÉÒÏŒÁÎÎÙÅ Â) ŒÎÕÔÒÅÎÎÉÅ ÔÏÞËÉ?

M15^2_3 ⋄11. åÓÔØ ÌÉ Õ K ËÏÎÅÞÎÏÅ ÐÏËÒÙÔÉÅ ÉÎÔÅÒŒÁÌÁÍÉ ÓËÏÌØ ÕÇÏÄÎÏ ÍÁÌÏÊ ÓÕÍÍÁÒÎÏÊ ÄÌÉÎÙ? îÅÓÞčÔÎÏÓÔØ É ËÏÎÔÉÎÕÁÌØÎÏÓÔØ. íÎÏÖÅÓÔŒÏ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÎÅÓÞčÔÎÙÍ, ÅÓÌÉ ÏÎÏ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏ É ÎÅ ÓÞčÔ- ÎÏ. ðÒÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ, ÒÁŒÎÏÍÏÝÎÏÅ ÅÄÉÎÉÞÎÏÍÕ ÏÔÒÅÚËÕ ÇÏŒÏÒÑÔ, ÞÔÏ ÏÎÏ ÉÍÅÅÔ ÍÏÝÎÏÓÔØ ËÏÎÔÉÎÕÕÍÁ.

M15^2_3 ⋄12. œÓÅÇÄÁ ÌÉ N \ M ÒÁŒÎÏÍÏÝÎÏ N, ÅÓÌÉ M ÓÞčÔÎÏ, Á N ÎÅÓÞčÔÎÏ? M15^2_3 ⋄13. íÏÖÎÏ ÌÉ ÎÁÒÉÓÏŒÁÔØ ÎÅÓÞčÔÎÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÐÏÐÁÒÎÏ ÎÅÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÈÓÑ Á) ÉÎÔÅÒŒÁÌÏŒ ÎÁ ÐÒÑÍÏÊ? Â^*) ŒÏÓØÍčÒÏË^2 ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ? Œ^*) ÂÕËŒ ô ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ?

M15^2_3 ⋄14. éÍÅÀÔ ÌÉ ÍÏÝÎÏÓÔØ ËÏÎÔÉÎÕÕÍÁ: Á) ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÙÈ ÓÌÏŒ ÉÚ ÂÕËŒ a É Â ;

Â) ÌÀÂÏÊ ÏÔÒÅÚÏË ; Œ) ÌÀÂÏÊ ÉÎÔÅÒŒÁÌ ; Ç) R ; Ä) K ; Å) ÌÀÂÏÊ ËŒÁÄÒÁÔ ; Ö) ÌÀÂÏÊ ËÕÂ ; Ú) ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÙÈ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÅÊ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÈ ÞÉÓÅÌ?

M15^2_3 ⋄15. ëÏÎÔÉÎÕÁÌØÎÁ ÌÉ ÍÏÝÎÏÓÔØ Á) ÉÒÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÈ^3 Â) ÔÒÁÎÓÃÅÎÄÅÎÔÎÙÈ^4 ÞÉÓÅÌ? ëÏÎÄÅÎÓÁÃÉÑ ÎÅÓÞčÔÎÙÈ ÍÎÏÖÅÓÔŒ. üÌÅÍÅÎÔ a ∈ M ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÇÏ ÎÅÓÞčÔÎÏÇÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ M ⊂ R ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÅÇÏ ÔÏÞËÏÊ ËÏÎÄÅÎÓÁÃÉÉ, ÅÓÌÉ D_”(a) ∩ M ÎÅÓÞčÔÎÏ ∀ ” ¿ 0.

M15^2_3 ⋄16^*. íÏÖÅÔ ÌÉ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÔÏÞÅË b ∈ M, ÎÅ ÑŒÌÑÀÝÉÈÓÑ ÔÏÞËÁÍÉ ËÏÎÄÅÎÓÁÃÉÉ M, ÂÙÔØ ÎÅÓÞčÔÎÏ?

M15^2_3 ⋄17^*. íÏÖÅÔ ÌÉ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÔÏÞÅË ËÏÎÄÅÎÓÁÃÉÉ ÉÍÅÔØ ÉÚÏÌÉÒÏŒÁÎÎÙÅ ÔÏÞËÉ? M15^2_3 ⋄18^*. œÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÔÏÞÅË ËÏÎÄÅÎÓÁÃÉÉ ŒÓÅÇÄÁ ÚÁÍËÎÕÔÏ? M15^2_3 ⋄19^* (ËÏÎÔÉÎÕÕÍ-ÇÉÐÏÔÅÚÁ ÄÌÑ ÚÁÍËÎÕÔÙÈ ÍÎÏÖÅÓÔŒ). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÅ ÚÁÍËÎÕ- ÔÏÅ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ Œ R ÉÌÉ ÐÕÓÔÏ, ÉÌÉ ËÏÎÅÞÎÏ, ÉÌÉ ÓÞčÔÎÏ, ÉÌÉ ÉÍÅÅÔ ÍÏÝÎÏÓÔØ ËÏÎÔÉÎÕÕÍÁ.

1Œ ÞÁÓÔÎÏÓÔÉ, ÅÓÌÉ ÉÈ Õ ÎÅÇÏ ŒÏÏÂÝÅ ÎÅÔ 2ŒÏÓØÍčÒËÏÊ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÌÀÂÁÑ ÐÁÒÁ ÓÏÐÒÉËÁÓÁÀÝÉÈÓÑ ŒÎÅÛÎÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ 3ÞÉÓÌÏ r ∈ R ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÍ, ÅÓÌÉ ∃ k ∈ N : kr ∈ Z ⊂ R; ÞÉÓÌÁ ÎÅ ÑŒÌÑÀÝÉÅÓÑ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÍÉ, ÎÁÚÙŒÁÀÔÓÑ ÉÒÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÍÉ

4ÞÉÓÌÏ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉÍ, ÅÓÌÉ ÏÎÏ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ËÏÒÎÅÍ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ Ó ÃÅÌÙÍÉ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ; ÞÉÓÌÁ, ÎÅ ÑŒÌÑÀÝÉÅÓÑ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉÍÉ, ÎÁÚÙŒÁÀÔÓÑ ÔÒÁÎÓÃÅÎÄÅÎÔÎÙÍÉ