íÁÔáÎ ÄÌÑ 9 ĂæĄ ËÌÁÓÓÁ 179-Ê ÛËÏÌÙ ìÉÓÔÏË Ć 5

ðÌÏÝÁÄÉ É ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ

M5⋄1^∘. îÁÒÉÓÕÊÔÅ ÎÁ ËÌÅÔÞÁÔÏÊ ÂÕÍÁÇÅ ÏÓÉ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ É ÏÔÍÅÔØÔÅ ÔÏÞËÉ A(−2; 0), B(2; 0), C(2; 2), D(2; 5), E(0; 5), F (−7; 7), G(−5; 4). þÅÍÕ ÒÁŒÎÙ (Œ ËÌÅÔÏÞËÁÈ) ÐÌÏÝÁÄÉ ÍÎÏÇÏÕÇÏÌØ- ÎÉËÏŒ: Á) CED Â) ADE Œ) AEC Ç) ECG Ä) ABDE Å) GCEF Ö) ACEF G?

M5⋄2. œÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÐÌÏÝÁÄØ ÌÀÂÏÇÏ ËŒÁÄÒÁÔÁ Ó ŒÅÒÛÉÎÁÍÉ Œ ÕÚÌÁÈ ËÌÅÔÞÁÔÏÊ ÂÕÍÁÇÉ ÉÚÍÅ- ÒÑÅÔÓÑ ÃÅÌÙÍ ÞÉÓÌÏÍ ËÌÅÔÏË?

M5⋄3^∘. ïÔÍÅÔØÔÅ ÎÁ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÎÏÊ ËÌÅÔÞÁÔÏÊ ÂÕÍÁÇÅ ÔÏÞËÉ O(0; 0) É A(4; 3), ÄÏÓÔÒÏÊÔÅ ÏÔÒÅÚÏË OA ÄÏ ËŒÁÄÒÁÔÁ, ŒÙÞÉÓÌÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÜÔÏÇÏ ËŒÁÄÒÁÔÁ É ÎÁÊÄÉÔÅ ÄÌÉÎÕ |OA|.

M5⋄4. îÁÊÄÉÔÅ ËŒÁÄÒÁÔ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÑ ÏÔ ÎÁÞÁÌÁ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ ÄÏ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÊ ÔÏÞËÉ P (p_1; p_2). M5⋄5. œÅÒÛÉÎÙ ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ ABCD ÉÍÅÀÔ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ A(1; 5), B(−3; 2), C(4; −1). îÁÊ- ÄÉÔÅ: Á) ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ ŒÅÒÛÉÎÙ D Â) S(ABCD) Œ) ÄÌÉÎÙ ÓÔÏÒÏÎ Ç) ÄÌÉÎÙ ŒÙÓÏÔ.

M5⋄6^* (ÆÏÒÍÕÌÁ ðÉËÁ). ðÕÓÔØ M | ÎÅ ÏÂÑÚÁÔÅÌØÎÏ ŒÙÐÕËÌÙÊ, ÎÏ ÎÅÓÁÍÏÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÊÓÑ ÍÎÏÇÏÕÇÏÌØÎÉË Ó ŒÅÒÛÉÎÁÍÉ Œ ÕÚÌÁÈ ËÌÅÔÞÁÔÏÊ ÂÕÍÁÇÉ. óÒÁŒÎÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ S = S(M) (Œ ËÌÅÔÏÞËÁÈ) Ó ÞÉÓÌÏÍ ð = ð(M)^{def}= ( ÞÉÓÌÏ ÕÚÌÏŒ ŒÎÕÔÒÉ M )+^1_2 ( ÞÉÓÌÏ ÕÚÌÏŒ ÎÁ ÇÒÁÎÉÃÅ M )−1. äÌÑ ÜÔÏÇÏ ŒÙÑÓÎÉÔÅ, ÓÐÒÁŒÅÄÌÉŒÙ ÌÉ ÒÁŒÅÎÓÔŒÁ:

Á) ð(M) = ð(M_1) + ð(M_2) ÄÌÑ ÍÎÏÇÏÕÇÏÌØÎÉËÁ M, ÒÁÚÒÅÚÁÎÎÏÇÏ ÐÒÑÍÏÌÉÎÅÊÎÙÍ ÒÁÚÒÅ- ÚÏÍ ÎÁ ÄŒÁ ÍÎÏÇÏÕÇÏÌØÎÉËÁ M_1 É M_2 (ÔÏÖÅ Ó ŒÅÒÛÉÎÁÍÉ Œ ÕÚÌÁÈ ËÌÅÔÏË);

Â) ð = S ÄÌÑ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÉËÁ ÓÏ ÓÔÏÒÏÎÁÍÉ, ÉÄÕÝÉÍÉ ÐÏ ÌÉÎÉÑÍ ËÌÅÔÏË; Œ) ð = S ÄÌÑ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ Ó ËÁÔÅÔÁÍÉ, ÉÄÕÝÉÍÉ ÐÏ ÌÉÎÉÑÍ ËÌÅÔÏË; Ç) ð = S ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ; Ä) ð = S ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ŒÙÐÕËÌÏÇÏ ÍÎÏÇÏÕÇÏÌØÎÉËÁ; Å) ð = S Œ ÏÂÝÅÍ ÓÌÕÞÁÅ.

òÉÓ. 5 - 1.

œÅËÔÏÒ | ÜÔÏ ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÙÊ ÐÅÒÅÎÏÓ. œÅËÔÏÒ ÚÁÄÁčÔÓÑ ÓÔÒÅÌËÏÊ, ÐÒÉÞčÍ ÄŒÅ ÓÔÒÅÌËÉ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ ÚÁÄÁÀÔ ÏÄÉÎ É ÔÏÔ ÖÅ ŒÅËÔÏÒ, ËÏÇÄÁ ÏÎÉ ÓÁÍÉ ÐÏÌÕÞÁÀÔÓÑ ÄÒÕÇ ÉÚ ÄÒÕÇÁ ÎÅËÏÔÏÒÙÍ ÐÁ- ÒÁÌÌÅÌØÎÙÍ ÐÅÒÅÎÏÓÏÍ. ëÏÏÒÄÉÎÁÔÁÍÉ ŒÅËÔÏÒÁ −−→ AB, ÐÅÒÅŒÏÄÑÝÅÇÏ A(a_1; a_2) Œ B(b_1; b_2), ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÐÁÒÁ ÞÉÓÅÌ ( (b_1 − a_1); (b_2 − a_2) ) , Ô. Å. ŒÅÌÉÞÉÎÙ ÓÄŒÉÇÏŒ ŒÄÏÌØ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÎÙÈ ÏÓÅÊ ÐÒÉ ÜÔÏÍ ÐÅÒÅÎÏ- ÓÅ. œÅËÔÏÒÙ ÍÏÖÎÏ ÓËÌÁÄÙŒÁÔØ É ÕÍÎÏÖÁÔØ ÎÁ ÞÉÓÌÁ (ÐÏÄÕÍÁÊÔÅ ÉÌÉ ŒÓÐÏÍÎÉÔÅ ËÁË).

M5⋄7. œ △ ABC ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÅ AB ŒÚÑÌÉ ÔÏÞËÕ P , Á ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ CP | ÔÏÞËÕ Q, ÔÁË ÞÔÏ |AP | : |P B| = 2 : 1 É |CQ| : |QP | = 3 : 5. œÙÒÁÚÉÔÅ Á) −→ AB Â) −→ QC Œ) −−→ BQ Ç) −→ AQ ÞÅÒÅÚ ŒÅËÔÏÒÙ −→a = −→ CA É −→ b = −−→ CB. ïÒÉÅÎÔÉÒÏŒÁÎÎÁÑ ÐÌÏÝÁÄØ. ðÌÏÝÁÄØ ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ, ÎÁÔÑÎÕÔÏÇÏ ÎÁ ŒÅËÔÏÒÙ −→a , −→ b (ÓÍ. ÒÉÓ. 5 - 1), ŒÚÑÔÁÑ ÓÏ ÚÎÁËÏÍ ĂÐÌÀÓĄ, ÅÓÌÉ ËÒÁÔÞÁÊÛÉÊ ÐÏŒÏÒÔ, ÓÏŒÍÅÝÁÀÝÉÊ ÎÁÐÒÁŒÌÅÎÉÅ −→a Ó ÎÁÐÒÁŒÌÅÎÉÅÍ −→ b , ÐÒÏÉÓÈÏÄÉÔ ÐÒÏÔÉŒ þó, É ÓÏ ÚÎÁËÏÍ ĂÍÉÎÕÓĄ | ÅÓÌÉ ÐÒÏÔÉŒ þó, ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔÓÑ ÞÅÒÅÚ ffi(−→a ; −→ b ) É ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÏÒÉÅÎÔÉÒÏŒÁÎÎÏÊ ÐÌÏÝÁÄØÀ. ïÔÍÅÔÉÍ, ÞÔÏ ÒÁŒÅÎÓÔŒÏ ffi(−→a ; −→ b ) = 0 ÒÁŒÎÏÓÉÌØÎÏ ÐÒÏÐÏÒÃÉÏÎÁÌØÎÏÓÔÉ ŒÅËÔÏÒÏŒ −→a É −→ b (Ô. Å. ÒÁŒÅÎÓÔŒÕ −→a =˘ −→ b ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ ÞÉÓÌÁ ˘).

M5⋄8^∘. œÙÒÁÚÉÔÅ ÞÅÒÅÚ ‹(−→a ; −→ b ) ÏÒÉÅÎÔÉÒÏŒÁÎÎÙÅ ÐÌÏÝÁÄÉ: Á) ‹(3−→a ; −→ b ) Â) ‹( −→ b ; −→a ) Œ) ‹(−−→a ; −→ b ) Ç) ‹(2−→a ; −5 −→ b ) Ä) ‹(−→a + −→ b ; −→ b ) Å) ‹(−→a + 10 −→ b ; −→ b ) Ö) ‹(−→a ; −→ b − 2005−→a ) M5⋄9. äÏËÁÖÉÔÅ^1, ÞÔÏ ‹(−→a + −→c ; −→ b ) = ‹(−→a ; −→ b ) + ‹(−→c ; −→ b ).

M5⋄10. œÙÒÁÚÉÔÅ^2 ‹(−→a ; −→ b ) ÞÅÒÅÚ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ ŒÅËÔÏÒÏŒ −→a É −→ b . M5⋄11. œ ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÅ OP QR ÉÚŒÅÓÔÎÙ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ ŒÅÒÛÉÎ O(0; 0), P (p_1; p_2) É R(r_1; r_2).

îÁÊÄÉÔÅ ÅÇÏ ÐÌÏÝÁÄØ É ÐÌÏÝÁÄØ △ OP R.

M5⋄12. œÙÑÓÎÉÔÅ ËÁË ÏÔÎÏÓÉÔÓÑ ÐÌÏÝÁÄÉ △ P BQ É △ AQC ÉÚ ÚÁÄ. M5⋄7.

1ÐÏÄÓËÁÚËÁ: ÐÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÉÂÏ^{−→}c = ff^{−→}b , ÌÉÂÏ^{−→}a = fi^{−→}b + fl^{−→}c É ÏÔÄÅÌØÎÏ ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÔÅ ÜÔÉ ÄŒÁ ÓÌÕÞÁÑ 2ÐÏÄÓËÁÚËÁ: ŒÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ffi(ff^{−→}a + fi^{−→}b ; ”^{−→}e + ’^{−→}f ) = ff”ffi(^{−→}a ;^{−→}e ) + ff’ffi(^{−→}a ;^{−→}f ) + fi”ffi(^{−→}b ;^{−→}e ) + fi’ffi(^{−→}b ;^{−→}f ) ?