íÁÔáÎ ÄÌÑ 9 ĂæĄ ËÌÁÓÓÁ 179-Ê ÛËÏÌÙ ìÉÓÔÏË Ć 3

çÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÅ ÐÒÏÇÒÅÓÓÉÉ

œ ÂÁÎËÅ ÖÉŒÕÔ ÂÁËÔÅÒÉÉ É ËÁÖÄÙÊ ÄÅÎØ ÉÈ ÞÉÓÌÏ ÕÄŒÁÉŒÁÅÔÓÑ, ÔÁË ÞÔÏ ÚÁ ÎÅÄÅÌÀ ÂÁÎËÁ ÚÁÐÏÌÎÑÅÔÓÑ ÂÁËÔÅÒÉÑÍÉ ÃÅÌÉËÏÍ. úÁ ÓËÏÌØËÏ ÄÎÅÊ ÂÁËÔÅÒÉÉ ÚÁÐÏÌÎÑÔ ÐÏÌÂÁÎËÉ?

M3⋄1^∘. ëÔÏ ÉÚ ÕÞÁÓÔÎÉËÏŒ Œ ÄÉÁÌÏÇÁ^1 ÂÌÉÖÅ Ë ÉÓÔÉÎÅ: ÐÒÅÍØÅÒ (ÄÏËÌÁÄÙŒÁÅÔ): . . . ÞÔÏÂÙ ŒÙÐÏÌÎÉÔØ ÐÏÓÔÁŒÌÅÎÎÕÀ ÐÒÅÚÉÄÅÎÔÏÍ ÚÁÄÁÞÕ ÏÂ ÕÄŒÏÅÎÉÉ œœð ÚÁ 10 ÌÅÔ, ÎÅÏÂÈÏÄÉÍÏ ËÁÖÄÙÊ ÇÏÄ ÕŒÅÌÉÞÉŒÁÔØ œœð ÎÁ 7%. . . ÐÒÅÚÉÄÅÎÔ (ÐÏÐÒÁŒÌÑÅÔ Ó ÍÅÓÔÁ): îÅ ÎÁ 7, Á ÎÁ 10. . .

çÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÁÑ ÐÒÏÇÒÅÓÓÉÑ | ÜÔÏ (ËÏÎÅÞÎÁÑ ÉÌÉ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÁÑ) ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÞÉÓÅÌ g_k, Œ ËÏÔÏ- ÒÏÊ ÏÔÎÏÛÅÎÉÅ ÄŒÕÈ ÓÏÓÅÄÎÉÈ ÞÉÓÅÌ g_k : g_{k−1} ÏÄÉÎÁËÏŒÏ ÄÌÑ ŒÓÅÈ k É ÏÔÌÉÞÎÏ ÏÔ 0 É 1. üÔÏ ÏÔÎÏÛÅÎÉÅ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÚÎÁÍÅÎÁÔÅÌÅÍ ÐÒÏÇÒÅÓÓÉÉ É ÏÂÙÞÎÏ ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔÓÑ ÞÅÒÅÚ q. åÓÌÉ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ k, ‘, m ÕÄÏŒÌÅÔŒÏÒÑÀÔ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÀ m : ‘ = ‘ : k, ÔÏ ‘ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÓÒÅÄÎÉÍ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÍ k É m.

M3⋄2^∘. âÕÄÅÔ ÌÉ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÊ ÐÒÏÇÒÅÓÓÉÅÊ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ, k-ÔÙÊ ÞÌÅÎ ËÏÔÏÒÏÊ ÒÁŒÅÎ:

Á) 0; 0 : : : 0

k 3; Â) 3^{−k}; Œ) 33 : : : 3 _k ; Ç)^k √ 3; Ä) g^′_k · g^{′′}_k , ÇÄÅ g^′_k, g^{′′}_k { ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÅ ÐÒÏÇÒÅÓÓÉÉ;

Å) t^{ak} , ÇÄÅ t ≠ 0; 1 | ÆÉËÓÉÒÏŒÁÎÎÏÅ ÞÉÓÌÏ, Á a_k ∈ Z ÏÂÒÁÚÕÀÔ ÁÒÉÆÍÅÔÉÞÅÓËÕÀ ÐÒÏÇÒÅÓÓÉÀ. M3⋄3. íÏÖÎÏ ÌÉ ÒÁÚÂÉÔØ N Œ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅ Á) ËÏÎÅÞÎÏÇÏ Â) ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÎÁÂÏÒÁ ÐÏÐÁÒÎÏ ÎÅÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÈÓÑ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÙÈ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÈ ÐÒÏÇÒÅÓÓÉÊ?

M3⋄4. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÒÏÂØ (a^m − b^m) : (a − b) ÓÏËÒÁÝÁÅÔÓÑ ÄÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ ÏÔ a, b É ÎÁÊÄÉÔÅ ÅÇÏ ÑŒÎÏ. íÏÖÎÏ ÌÉ ÓËÁÚÁÔØ ÞÔÏ-ÎÉÂÕÄØ ÁÎÁÌÏÇÉÞÎÏÅ ÐÒÏ ÄÒÏÂØ (a^m + b^m) : (a + b)?

M3⋄5. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÓÕÍÍÕ 1 + x + x^2 + · · · + x^n É ŒÙÒÁÚÉÔÅ ÓÕÍÍÕ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÊ ËÏÎÅÞÎÏÊ ÇÅÏ- ÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÊ ÐÒÏÇÒÅÓÓÉÉ ÞÅÒÅÚ ÎÁÞÁÌØÎÙÊ ÞÌÅÎ, ËÏÌÉÞÅÓÔŒÏ ÓÌÁÇÁÅÍÙÈ É ÚÎÁÍÅÎÁÔÅÌØ.

M3⋄6. îÁÊÄÉÔÅ ÓÕÍÍÙ: Á) 1+2 q+3 q^2 + · · · +(n+1) q^n Â) 1·2+2·3 q+3·4 q^2 + · · · +(n+1)(n+2) q^n. M3⋄7. ðÕÈ É ðÑÔÁÞÏË ÐÏÛÌÉ Œ ÇÏÓÔÉ Ë ëÒÏÌÉËÕ, ÖÉŒÛÅÍÕ Œ 10 ËÍ. ðÕÈ ŒÓč ŒÒÅÍÑ ÛčÌ ÓÏ ÓËÏÒÓÔØÀ 5 ËÍ/Þ, Á ðÑÔÁÞÏË | 10 ËÍ/Þ (ÞÔÏÂ ÚÁÒÁÎÅÅ ÐÒÏŒÅÒÉÔØ, ÄÏÍÁ ÌÉ ëÒÏÌÉË). äÏÂÅÇÁÑ ÄÏ ëÒÏÌÉËÁ, ðÑÔÁÞÏË ÍÇÎÏŒÅÎÎÏ ÒÁÚŒÏÒÁÞÉŒÁÅÔÓÑ É ÂÅÖÉÔ Ë ðÕÈÕ (ÓËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÔÏÔ ÄÏÍÁ), Á ŒÓÔÒÅÞÁÑ ðÕÈÁ, ÍÇÎÏŒÅÎÎÏ ÒÁÚŒÏÒÁÞÉŒÁÅÔÓÑ É ÓÎÏŒÁ ÂÅÖÉÔ Ë ëÒÏÌÉËÕ (ÅÝč ÒÁÚ ÕÄÏÓÔÏŒÅ- ÒÉÔØÓÑ, ÞÔÏ ÔÏÔ ÄÏÍÁ) É Ô. Ä. ÐÏËÁ ðÕÈ ÎÅ ÄÏÂÒÁÌÓÑ ÄÏ ëÒÏÌÉËÁ. ëÁËÏÅ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ Œ ÏÂÝÅÊ ÓÌÏÖÎÏÓÔÉ ÐÒÏÂÅÖÉÔ ðÑÔÁÞÏË? ëÁËÁÑ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÁÑ ÐÒÏÇÒÅÓÓÉÑ ÐÒÉ ÜÔÏÍ ÐÒÏÓÕÍÍÉÒÏŒÁÌÁÓØ?

M3⋄8. ëÁËÉÍÉ ÎÁÄÏ ŒÚÑÔØ Œ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÅ ÓËÏÒÏÓÔÉ ðÕÈÁ É ðÑÔÁÞËÁ É ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÄÏ ÄÏÍÁ ëÒÏÌÉËÁ, ÞÔÏÂÙ ŒÙÞÉÓÌÉŒ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ, ËÏÔÏÒÏÅ ÐÒÏÂÅÖÉÔ ðÑÔÁÞÏË, ÍÏÖÎÏ ÂÙÌÏ ÂÙ ÎÁÊÔÉ ÓÕÍÍÕ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏÊ ÕÂÙŒÁÀÝÅÊ ÐÒÏÇÒÅÓÓÉÉ g_0 + g_0q + g_0q^2 + g_0q^3 + · · · Ó ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏ ÚÁÄÁÎÎÙÍÉ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÍÉ ÎÁÞÁÌØÎÙÍ ÞÌÅÎÏÍ g_0 ÚÎÁÍÅÎÁÔÅÌÅÍ q ¡ 1 , ÅÓÌÉ ÐÏÎÉÍÁÔØ ÐÏÄ ÔÁËÏÊ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏÊ ÓÕÍÍÏÊ ÎÁÉÍÅÎØÛÅÅ ÞÉÓÌÏ, ÂÏÌØÛÅÅ ÌÀÂÏÊ ËÏÎÅÞÎÏÊ ÓÕÍÍÙ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÁËÏÅ ÞÉÓÌÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ É ŒÙÒÁÚÉÔÅ ÅÇÏ ÞÅÒÅÚ ÎÁÞÁÌØÎÙÊ ÞÌÅÎ É ÚÎÁÍÅÎÁÔÅÌØ ÐÒÏÇÒÅÓÓÉÉ.

M3⋄9. ðÒÉÄÑ Œ ÇÏÓÔÉ Ë ëÒÏÌÉËÕ, ÄÒÕÚØÑ ÒÁÚÄÅÌÉÌÉ ŒÓÀ ÉÍÅŒÛÕÀÓÑ Œ ÄÏÍÅ ÐÒÏŒÉÚÉÀ ÎÁ ÔÒÉ ÒÁŒÎÙÅ ÞÁÓÔÉ É ÓÅÌÉ ÚÁŒÔÒÁËÁÔØ. þÅÒÅÚ 10 ÍÉÎÕÔ ðÕÈ ÕÓÐÅÌ ÐÏÌÎÏÓÔØÀ ÓSSÅÓÔØ ÓŒÏÀ ÄÏÌÀ, ÔÏÇÄÁ ËÁË ëÒÏÌÉË É ðÑÔÁÞÏË ÓSSÅÌÉ, ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ, ÐÏÌÏŒÉÎÕ É ÔÒÅÔØ ÏÔ ÓŒÏÅÊ ÄÏÌÉ. âÕÄÕÞÉ ŒÏÓÐÉÔÁÎÎÙÍÉ, ëÒÏÌÉË Ó ðÑÔÁÞËÏÍ ÏÔÄÁÌÉ ðÕÈÕ ÐÏ ÐÏÌÏŒÉÎÅ ÏÔ ÏÓÔÁŒÛÅÊÓÑ Õ ÎÉÈ ÐÒÏŒÉÚÉÉ, ÎÏ ÞÅÒÅÚ 5 ÍÉÎÕÔ ÔÏÔ ÓÎÏŒÁ ÕÓÐÅÌ ŒÓč ÓSSÅÓÔØ, ÔÏÇÄÁ ËÁË ëÒÏÌÉË Ó ðÑÔÁÞËÏÍ ÓÎÏŒÁ ÓSSÅÌÉ ÌÉÛØ ÐÏÌÏŒÉÎÕ É ÔÒÅÔØ. äÁÌÅÅ ÐÒÏÃÅÓÓ ÐÏŒÔÏÒÑÌÓÑ, ÐÒÉÞčÍ ËÁÖÄÁÑ ÓÌÅÄÕÀÝÁÑ ÓÔÁÄÉÑ ÐÒÏÉÓ- ÈÏÄÉÌÁ ŒÄŒÏÅ ÂÙÓÔÒÅÅ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ. þÅÒÅÚ ËÁËÏÅ ŒÒÅÍÑ ŒÓÑ ÐÒÏŒÉÚÉÑ ÂÕÄÅÔ ÓSSÅÄÅÎÁ É Œ ËÁËÏÍ ÏÔÎÏÛÅÎÉÉ ÐÏÄÅÌÉÔÓÑ ÏÎÁ ÍÅÖÄÕ ðÕÈÏÍ, ëÒÏÌÉËÏÍ É ðÑÔÁÞËÏÍ?

M3⋄10. œÓÅÇÄÁ ÌÉ ÐÒÉ ÄÅÌÅÎÉÉ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ ĂÕÇÏÌËÏÍĄ ÐÏÌÕÞÉÔÓÑ ÐÅÒÉÏÄÉÞÅÓËÁÑ ÄÅÓÑ- ÔÉÞÎÁÑ ÄÒÏÂØ^2? íÏÖÎÏ ÌÉ ÔÁË ÐÏÌÕÞÉÔØ ÄÒÏÂÉ: Á) 0; 179179 : : : ; Â) 20; 0520052005 : : : ;

Œ) 2; 7435791179179179 : : :; Ç) 0; a_1 : : : a_n b_1 : : : b_m b_1 : : : b_m : : : (a_i É b_j ÏÂÏÚÎÁÞÁÀÔ ÃÉÆÒÙ^3) ?

1ËÏÔÏÒÙÊ ÎÅ ÔÁË ÄÁŒÎÏ ÐÏËÁÚÙŒÁÌÉ Œ ÔÅÌÅÎÏŒÏÓÔÑÈ 2ËÏÎÅÞÎÁÑ ÄÅÓÑÔÉÞÎÁÑ ÄÒÏÂØ ÔÏÖÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÅÒÉÏÄÉÞÅÓËÏÊ | Åč ÐÅÒÉÏÄ ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ ÏÄÎÏÊ ÃÉÆÒÙ ÎÕÌØ 3

ÐÏÄÓËÁÚËÁ: ÐÏÐÒÏÂÕÊÔÅ ÄÒÏÂØ Ó ÞÉÓÌÉÔÅÌÅÍ a_1 : : : a_n b_1 : : : b_m − a_1 : : : a_n