íÁÔáÎ ÄÌÑ 9 ĂæĄ ËÌÁÓÓÁ 179-Ê ÛËÏÌÙ ìÉÓÔÏË Ć 2

óÕÍÍÉÒÏŒÁÎÉÅ ÒÁÚÎÏÓÔÅÊ

áÒÉÆÍÅÔÉÞÅÓËÁÑ ÐÒÏÇÒÅÓÓÉÑ | ÜÔÏ (ËÏÎÅÞÎÁÑ ÉÌÉ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÁÑ) ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÞÉÓÅÌ a_k, Œ ËÏ- ÔÏÒÏÊ ÒÁÚÎÏÓÔØ ÄŒÕÈ ÓÏÓÅÄÎÉÈ ÞÉÓÅÌ a_k − a_{k−1} ÏÄÉÎÁËÏŒÁ ÄÌÑ ŒÓÅÈ k (ÏÎÁ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÒÁÚÎÏÓÔØÀ ÉÌÉ ÐÒÉÒÁÝÅÎÉÅÍ ÐÒÏÇÒÅÓÓÉÉ É ÏÂÙÞÎÏ ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔÓÑ ÞÅÒÅÚ d).

M2⋄1^∘. âÕÄÅÔ ÌÉ ÁÒÉÆÍÅÔÉÞÅÓËÏÊ ÐÒÏÇÒÅÓÓÉÅÊ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ, k-ÔÙÊ ÞÌÅÎ ËÏÔÏÒÏÊ ÒÁŒÅÎ: Á) 1 + 2 + · · · + k k Â) 1 1 : : : 1

k Œ) k-ÍÕ m-ÕÇÏÌØÎÏÍÕ ÞÉÓÌÕ äÉÏÆÁÎÔÁ Ç) ÒÁÚÎÏÓÔÉ M_{k+1} − M_k ÍÅÖÄÕ (k + 1)-Í É k-Í m-ÕÇÏÌØÎÙÍÉ ÞÉÓÌÁÍÉ äÉÏÆÁÎÔÁ Ä) k-ÔÏÍÕ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÍÕ ÞÉÓÌÕ, ÏËÁÎÞÉŒÁÀÝÅÍÕÓÑ ÎÁ 13 ?

M2⋄2^∘. œÙÒÁÚÉÔÅ n-ÔÙÊ ÞÌÅÎ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÊ ÁÒÉÆÍÅÔÉÞÅÓËÏÊ ÐÒÏÇÒÅÓÓÉÉ ÞÅÒÅÚ ÐÅÒŒÙÊ ÞÌÅÎ É ÒÁÚÎÏÓÔØ. þÅÍÕ ÒÁŒÎÏ 43-Å ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ, ÂÏÌØÛÅÅ 57, c ÏÓÔÁÔËÏÍ 91 ÏÔ ÄÅÌÅÎÉÑ ÎÁ 179?

M2⋄3^∘. œ ÎÅËÏÊ ÁÒÉÆÍÅÔÉÞÅÓËÏÊ ÐÒÏÇÒÅÓÓÉÉ a_m = −a_n ÄÌÑ ËÁËÉÈ-ÔÏ m ¡ n. ðÒÉ ËÁËÉÈ m, n ÜÔÁ ÐÒÏÇÒÅÓÓÉÑ ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÎÕÌØ É ÐÏÄ ËÁËÉÍ ÎÏÍÅÒÏÍ?

M2⋄4^∘. ëÁËÉÅ ÉÚ ÐÅÒÅÞÉÓÌÅÎÎÙÈ ÎÉÖÅ ÓŒÏÊÓÔŒ ÞÉÓÅÌ a_0; a_1; : : : ; a_n ÎÅÏÂÈÏÄÉÍÙ, Á ËÁËÉÅ | ÄÏ- ÓÔÁÔÏÞÎÙ ÄÌÑ ÔÏÇÏ, ÞÔÏÂÙ ÜÔÁ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÂÙÌÁ ÁÒÉÆÍÅÔÉÞÅÓËÏÊ ÐÒÏÇÒÅÓÓÉÅÊ?

Á) ÌÀÂÏÊ ÜÌÅÍÅÎÔ (ËÒÏÍÅ ËÒÁÊÎÉÈ), ÅÓÔØ ÓÒÅÄÎÅÅ ÁÒÉÆÍÅÔÉÞÅÓËÏÅ ÄŒÕÈ ÓÏÓÅÄÎÉÈ; Â) 2 a_i = a_{i−2} + a_{i+2} ÐÒÉ ŒÓÅÈ 2 ⩽ i ⩽ n − 2; Œ) a_i + a_{n−i} ÏÄÉÎÁËÏŒÏ ÄÌÑ ŒÓÅÈ 0 ⩽ i ⩽ n.

M2⋄5^∘. œÙÒÁÚÉÔÅ ÓÕÍÍÕ a_1 + a_2 + · · · + a_n ÁÒÉÆÍÅÔÉÞÅÓËÏÊ ÐÒÏÇÒÅÓÓÉÉ^1 ÞÅÒÅÚ:

Á) a_1, a_n É n , Â) a_1, n É ÐÒÉÒÁÝÅÎÉÅ d ; ÐÏÓÌÅ ÞÅÇÏ Œ) ÎÁÊÄÉÔÅ ÓÕÍÍÕ ŒÓÅÈ ÞÅÔÙÒčÈÚÎÁÞÎÙÈ ÞÉÓÅÌ Ó ÏÓÔÁÔËÏÍ 57 ÏÔ ÄÅÌÅÎÉÑ ÎÁ 179.

M2⋄6. ðÏ ÓÔÒÏËÁÍ É ÓÔÏÌÂÃÁÍ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÏÊ ÔÁÂÌÉÃÙ ÒÁÚÍÅÒÁ m × n ÓÔÏÑÔ ÁÒÉÆÍÅÔÉÞÅÓËÉÅ ÐÒÏÇÒÅÓÓÉÉ. îÁÊÄÉÔÅ ÓÕÍÍÕ ŒÓÅÈ ÞÉÓÅÌ Œ ÔÁÂÌÉÃÅ, ÅÓÌÉ ÓÕÍÍÁ ÞÅÔÙÒčÈ ÕÇÌÏŒÙÈ ÒÁŒÎÁ S.

M2⋄7^*. íÏÖÎÏ ÌÉ ÒÁÚÂÉÔØ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ N Œ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅ (ŒÏÚÍÏÖÎÏ, ÂÅÓ- ËÏÎÅÞÎÏÇÏ) ÎÁÂÏÒÁ ÐÏÐÁÒÎÏ ÎÅÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÈÓÑ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÙÈ ÁÒÉÆÍÅÔÉÞÅÓËÉÈ ÐÒÏÇÒÅÓÓÉÊ Ó ÒÁÚÎÏÓÔÑÍÉ d_1; d_2; : : : , ÕÄÏŒÌÅÔŒÏÒÑÀÝÉÍÉ ÎÅÒÁŒÅÎÓÔŒÕ 1=d_1 + 1=d_2 + · · · ¡ 0; 9?

óÕÍÍÉÒÏŒÁÎÉÅ ÒÁÚÎÏÓÔÅÊ. óÕÍÍÕ b_1 + b_2 + · · · + b_n ÌÅÇËÏ ŒÙÞÉÓÌÉÔØ, ËÏÇÄÁ ËÁÖÄÏÅ Åč ÓÌÁÇÁÅÍÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑÅÔÓÑ Œ ŒÉÄÅ ÒÁÚÎÏÓÔÉ b_i = c_{i+1} − c_i ÞÉÓÅÌ ÉÚ ÎÅËÏÊ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ c_1; c_2; : : : ; c_{n+1} (ÞÅÍÕ, ËÓÔÁÔÉ, ÂÕÄÅÔ ÒÁŒÎÁ ÔÁËÁÑ ÓÕÍÍÁ?). üÔÕ ÉÄÅÀ ÍÏÖÎÏ ÒÁÚŒÉÔØ: ÚÁÍÅÎÉÍ ËÁÖÄÏÅ b_i ÐÏÄÈÏÄÑÝÅÊ ÓÕÍÍÏÊ b_i = ±c_{i1} ± c_{i2} ± · · · ± c_{imi} ÔÁË, ÞÔÏÂÙ ÐÒÉ ÐÏÄÓÔÁÎÏŒËÅ Œ ÉÓÈÏÄÎÕÀ ÓÕÍÍÕ b_1 + b_2 + · · · + b_n Â«ÏÌØÛÁÑ ÞÁÓÔØ ĂŒÓÐÏÍÏÇÁÔÅÌØÎÙÈĄ ÓÌÁÇÁÅÍÙÈ c_{ij} ÌÉÂÏ ÓÏËÒÁÝÁÌÁÓØ, ÌÉÂÏ ÌÅÇËÏ ÓËÌÁÄÙŒÁÌÁÓØ.

M2⋄8. þÅÍÕ ÒÁŒÎÁ ÓÕÍÍÁ: Á) 1 1 · 2 + 1 2 · 3

+ · · · + 1 n (n + 1)

; Â) 1 · 2 + 2 · 3 + · · · + n (n + 1); Œ) 1 a_1a_2 + 1 a_2a_3

+ · · · + 1 a_{n−1}a_n

(a_1; a_2; : : : ; a_n { ÁÒÉÆÍÅÔÉÞÅÓËÁÑ ÐÒÏÇÒÅÓÓÉÑ Ó ÒÁÚÎÏÓÔØÀ d); Ç) 1 1 · 2 · 3 + 1 2 · 3 · 4

+ · · · + 1 n (n + 1) (n + 2)

; Ä) 1 · 2 · 3 + 2 · 3 · 4 + · · · + n (n − 1) (n + 2); Å) 1 1 · 2 · 3 · 4 + 1 2 · 3 · 4 · 5

+ · · · + 1 n (n + 1) (n + 2) (n + 3)

; Ö) ÐÅÒŒÙÈ n m-ÕÇÏÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ.

M2⋄9. œÙÒÁÚÉÔÅ (n + 1)^k É ÒÁÚÎÏÓÔØ (n + 1)^k − n^k Œ ŒÉÄÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ ÏÔ n ÐÒÉ k = 1; 2; 3; 4; 5; 6. M2⋄10. ðÏÌØÚÕÑÓØ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÅÊ, ŒÙÞÉÓÌÉÔÅ ÓÕÍÍÕ k-ÔÙÈ ÓÔÅÐÅÎÅÊ ÐÅÒŒÙÈ n ÎÁÔÕÒÁÌØ- ÎÙÈ ÞÉÓÅÌ ÄÌÑ k = 0; 1; 2; 3; 4 (ÐÏÕÞÉÔÅÌØÎÏ ÓÒÁŒÎÉÔØ ÜÔÏ Ó ÚÁÄ. M1⋄3 É ÚÁÄ. M1⋄6).

M2⋄11^*. íÎÏÇÏÞÌÅÎ f(x) Ó ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÍÉ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ ÎÁÚÙŒÁÀÔÓÑ ÃÅÌÏÚÎÁÞÎÙÍ, ÅÓÌÉ ÏÎ ÐÒÉÎÉÍÁÅÔ ÃÅÌÙÅ ÚÎÁÞÅÎÉÑ ŒÏ ŒÓÅÈ ÃÅÌÙÈ x. íÏÇÕÔ ÌÉ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÙ ÔÁËÏÇÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ ÂÙÔØ ÎÅ ÃÅÌÙÍÉ, É ÅÓÌÉ ÄÁ, ÔÏ ÅÓÔØ ÌÉ ËÁËÉÅ-ÎÉÂÕÄØ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÉÑ ÎÁ ÉÈ ÚÎÁÍÅÎÁÔÅÌÉ^2?

1ÏÔÍÅÔÉÍ, ÞÔÏ ÐÒÏÇÒÅÓÓÉÉ ÍÏÖÎÏ ÒÉÓÏŒÁÔØ ÎÁ ËÌÅÔÞÁÔÏÊ ÂÕÍÁÇÅ; ÎÁÐÒÉÍÅÒ 2, 5, 8, 11 | ÜÔÏ 2óËÁÖÅÍ, ÍÏÖÅÔ ÌÉ ËÁËÏÊ-ÎÉÂÕÄØ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔ Õ ÃÅÌÏÚÎÁÞÎÏÇÏ ËŒÁÄÒÁÔÉÞÎÏÇÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ ÂÙÔØ ÒÁŒÅÎ 1/3? á Õ ËÕÂÉÞÅÓËÏÇÏ? þÔÏ ÍÏÖÎÏ ÓËÁÚÁÔØ Ï ÌÉÎÅÊÎÙÈ f?