íÁÔáÎ ÄÌÑ 9 ĂæĄ ËÌÁÓÓÁ 179-Ê ÛËÏÌÙ ìÉÓÔÏË Ć 1

çÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÅ ÓÕÍÍÉÒÏŒÁÎÉÅ

. . . äÏÓÔÏÐÏÞÔÅÎÎÅÊÛÉÊ äÉÏÎÉÓÉÊ, ÚÎÁÑ ÞÔÏ ÔÙ ÒÅŒÎÏÓÔÎÏ ÈÏÞÅÛØ ÎÁÕÞÉÔØÓÑ ÒÅÛÅÎÉÀ ÚÁÄÁÞ, ËÁÓÁÀÝÉÈÓÑ ÞÉÓÅÌ, Ñ ÐÏÐÙÔÁÌÓÑ ÉÚÌÏÖÉÔØ ÐÒÉÒÏÄÕ ÉÈ É ÍÏÇÕÝÅÓÔŒÏ, ÎÁÞÉÎÁÑ Ó ÔÅÈ ÏÓÎÏŒÁÎÉÊ, ÎÁ ËÏÔÏÒÙÈ ÐÏËÏÉÔÓÑ ÜÔÁ ÎÁÕËÁ. . . œÓÅ ÞÉÓÌÁ, ËÁË ÔÙ ÚÎÁÅÛØ, ÓÏÓÔÏÑÔ ÉÚ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ ËÏÌÉÞÅÓÔŒÁ ÅÄÉÎÉÃ; ÑÓÎÏ, ÞÔÏ ÏÎÉ ÐÒÏÄÏÌÖÁÀÔÓÑ, ÕŒÅÌÉÞÉŒÁÑÓØ, ÄÏ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏÓÔÉ. ôÁË ŒÏÔ, ÓÒÅÄÉ ÎÉÈ ÎÁÈÏÄÑÔÓÑ: ËŒÁÄÒÁÔÙ, ÐÏÌÕÞÁÀÝÉÅÓÑ ÏÔ ÕÍÎÏÖÅÎÉÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ ÞÉÓÌÁ ÓÁÍÏÇÏ ÎÁ ÓÅÂÑ | ÞÉÓÌÏ ÖÅ ÜÔÏ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÓÔÏÒÏÎÏÊ ËŒÁÄÒÁÔÁ; ÚÁÔÅÍ ËÕÂÙ. . . ëÁÖÄÏÅ ÉÚ ŒÏÚÒÁÓÔÁÀÝÉÈ ÏÔ ÅÄÉÎÉÃÙ ÞÉÓÅÌ, ÎÁÞÉÎÁÑ Ó ÔÒčÈ, ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÅÒŒÙÍ ÐÏÓÌÅ ÅÄÉÎÉÃÙ ÍÎÏÇÏÕÇÏÌØÎÉËÏÍ É ÉÍÅÅÔ ÓÔÏÌØËÏ ÕÇÌÏŒ, ÓËÏÌØËÏ Œ ÎčÍ ÓÏÄÅÒÖÉÔÓÑ ÅÄÉÎÉÃ, ÓÔÏÒÏÎÏÊ ÖÅ ÅÇÏ ÂÕÄÅÔ 2. ôÁË, 3 ÂÕÄÅÔ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏÍ, 4 | ÞÅÔÙÒčÈÕÇÏÌØÎÉËÏÍ, 5 | ÐÑÔÉÕÇÏÌØÎÉËÏÍ É Ô. Ä.

ÉÚ ËÎÉÇÉ äÉÏÆÁÎÔÁ áÌÅËÓÁÎÄÒÉÊÓËÇÏ ĂáÒÉÆÍÅÔÉËÁĄ É ÅÇÏ ÖÅ ÕÞÅÎÉÑ Ăï ÍÎÏÇÏÕÇÏÌØÎÙÈ ÞÉÓÌÁÈĄ

M1⋄1^∘. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ , , , , , : : : (ÄÒÅŒÎÉÅ ÇÒÅËÉ ÎÁÚÙŒÁÌÉ

òÉÓ. 1 - 1. ðÉÆÁÇÏÒÏŒÁ ÔÁÂÌÉÃÁ ÕÍÎÏÖÅÎÉÑ ÞÉÓÅÌ ÏÔ 1 ÄÏ n.

ç-ÏÂÒÁÚÎÙÅ ÆÉÇÕÒËÉ ÇÎÏÍÏÎÁÍÉ). óËÏÌØËÏ ËÌÅÔÏË Œ k-ÔÏÊ ÆÉÇÕÒËÅ É ÞÅÍÕ ÒÁŒÎÁ ÓÕÍÍÁÒÎÁÑ ÐÌÏÝÁÄØ ÐÅÒŒÙÈ k ÇÎÏÍÏÎÏŒ?

M1⋄2. þÅÍÕ ÒÁŒÎÏ k-Å ÎÅÞčÔÎÏÅ ÞÉÓÌÏ É ÓÕÍÍÁ ÐÅÒŒÙÈ k ÎÅ-

ÞčÔÎÙÈ ÞÉÓÅÌ? þÅÍÕ ÒÁŒÎÏ k-Å ÞčÔÎÏÅ ÞÉÓÌÏ É ÓÕÍÍÁ ÐÅÒŒÙÈ k ÞčÔÎÙÈ ÞÉÓÅÌ? œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÓÕÍÍÕ 300 ÎÅÞčÔÎÙÈ ÞÉÓÅÌ, ÎÁ- ÞÉÎÁÑ ÓÏ 179, É ÓÕÍÍÕ 200 ÞčÔÎÙÈ ÞÉÓÅÌ, ÎÁÞÉÎÁÑ Ó 444.

M1⋄3^∘. ôÒÅÕÇÏÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ: , , , | ÜÔÏ 1, 3, 6,

10, . . . þÅÔÙÒčÈÕÇÏÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ: , , , | ÜÔÏ ËŒÁÄÒÁÔÙ. óÌÏÖÉÔÅ ÉÚ ÄŒÕÈ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÙÈ ÔÒÅÕÇÏÌØ- ÎÙÈ ÞÉÓÅÌ ËŒÁÄÒÁÔ. ñŒÎÏ ŒÙÒÁÚÉÔÅ n-ÔÏÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ T_n ÞÅÒÅÚ n É ÎÁÊÄÉÔÅ ÓÕÍÍÕ ÐÅÒŒÏÊ ÔÙÓÑÞÉ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ.

M1⋄4^∘ (ÐÉÆÁÇÏÒÏŒÁ ÔÁÂÌÉÃÁ ÕÍÎÏÖÅÎÉÑ). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ

mk = km, Ô. Å. ÞÔÏ k + k + · · · + k m = m + m + · · · + m k . ëÁ-

ËÏŒÙ ÒÁÚÍÅÒÙ É ÐÌÏÝÁÄØ ÔÁÂÌÉÃÙ ÎÁ ÒÉÓ. 1 - 1? óËÏÌØËÏ ËÌÅÔÏË Œ k-ÔÏÍ, ÓÞÉÔÁÑ ÏÔ ÌÅŒÏÇÏ ŒÅÒÈÎÅÇÏ ÕÇÌÁ ÐÉÆÁÇÏÒÏŒÏÊ ÔÁÂÌÉÃÙ, ĂÔÏÌÓÔÏÍĄ ÇÎÏÍÏÎÅ ÛÉÒÉÎÙ k, ŒÅÒÛÉÎÁ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÐÒÅÄ- ÓÔÁŒÌÑÅÔ k^2, Á ÓÔÏÒÏÎÙ ÎÁÐÒÁŒÌÅÎÙ ŒÌÅŒÏ É ŒŒÅÒÈ É ÄÁÀÔ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÑ k ÎÁ 1; 2; : : : ; (k − 1)?

M1⋄5. óÆÏÒÍÕÌÉÒÕÊÔÅ É ÄÏËÁÖÉÔÅ ÔÅÏÒÅÍÕ, ÏÐÉÓÙ-

òÉÓ. 1 - 2. ðÑÔÉÕÇÏÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ.

ŒÁÀÝÕÀ ÑŒÌÅÎÉÅ: 3 + 5 = 2^3 ; 7 + 9 + 11 = 3^3 ; 13 + 15 + 17 + 19 = 4^3 ; : : :

M1⋄6. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÓÕÍÍÙ: Á) 1^3 + 2^3 + · · · + n^3 ;

Â) T_1 + 2 T_2 + · · · + n T_n ; Œ^*) 1^2 + 2^2 + · · · + n^2 . M1⋄7^*. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÓÕÍÍÕ^1 T_1 + T_2 + · · · + T_n . M1⋄8^*. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÓÕÍÍÙ ËŒÁÄÒÁÔÏŒ ÐÅÒŒÙÈ n ÞčÔÎÙÈ

ÞÉÓÅÌ É ÐÅÒŒÙÈ n ÎÅÞčÔÎÙÈ ÞÉÓÅÌ.

M1⋄9. ðÑÔÉÕÇÏÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ äÉÏÆÁÎÔÁ: P_1 = 1, P_2 = 5, P_3 = 12, P_4 = 22, . . . ÉÚÏÂÒÁÖÅÎÙ ÎÁ ÒÉÓ. 1 - 2. þÅÍÕ ÒÁŒÎÏ P_k − P_{k−1}? œÙÒÁÚÉÔÅ P_n ÞÅÒÅÚ n.

M1⋄10. äÁÊÔÅ ÑÓÎÏÅ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ n-ÔÏÇÏ m-ÕÇÏÌØÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ äÉÏÆÁÎÔÁ^2 M_n É ÎÁÐÉÛÉÔÅ ÑŒÎÕÀ ÆÏÒÍÕÌÕ, ŒÙÒÁÖÁÀÝÕÀ M_n ÞÅÒÅÚ n.

1Åč ÍÏÖÎÏ ÂÙÌÏ ÂÙ ÎÁÚŒÁÔØ n-ÔÙÍ ĂÐÉÒÁÍÉÄÁÌØÎÙÍ ÞÉÓÌÏÍĄ, ÐÏÓËÏÌØËÕ, ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑÑ ÓÅÂÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ ÉÚ ÚÁÄ. M1⋄3 ÓÌÏÖÅÎÎÙÍÉ ÎÅ ÉÚ ËÌÅÔÏÞÅË, Á ÉÚ ËÕÂÉËÏŒ, ÍÏÖÎÏ ÄÕÍÁÔØ ÏÂ ÜÔÏÊ ÓÕÍÍÅ ËÁË Ï ÔÒÅÕÇÏÌØÎÏÊ ÐÉÒÁÍÉÄÅ ŒÙÓÏÔÙ n, Œ ÎÉÖÎÅÍ ÜÔÁÖÅ ËÏÔÏÒÏÊ ÎÁÈÏÄÉÔÓÑ T_n, ÚÁÔÅÍ T_{n−1} É Ô. Ä.

2ÎÁÛ ÜÐÉÇÒÁÆ, ËÁË É ŒÓÑËÉÊ ÄÒÅŒÎÉÊ ÔÅËÓÔ, ÐÏÌÏÎ ÔÁÊÎ É ÎÅÑÓÎÏÓÔÅÊ, ÉÂÏ ÄÏÛčÌ ÄÏ ÎÁÓ ÉÚŒÉÌÉÓÔÙÍ ÐÕÔčÍ ÍÎÏÇÏËÒÁÔÎÏÇÏ ÐÅÒÅŒÏÄÁ { ÐÅÒÅÓËÁÚÁ, ÎÅÒÅÄËÏ ŒÙÐÏÌÎÅÎÎÏÇÏ ÌÀÄØÍÉ, Œ ÞÉÓÌÁÈ ÎÅ ÓÌÉÛËÏÍ ÉÓËÕÛčÎÎÙÍÉ. . .